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Praefatio Editoris. 

RaBatus ali^aot Mathematicts 
Viri Illa^riJlìmiD. Nev/toni in 
lacem edimus, quorum primus €? 
ultimus mnc primum proiemt, 
reliqai vero vel à Je vel ab aliis 
ante hac pahlici juris faSi funt. 
Hae autem Editto cafai, [ed tamen non fine ipfius 
(onfenfa pritis impetrato, ortum acceptam nfert. 

Etenim fecandui jam agitar annm ex quo fcrinia 
D. Collinfìi {qui, ati nottim eft, ampliffimam cum fui 
fatali Matbematicis commerciam baouit ) meas in 
marna incider unt -, S in illis plurima reperi h cundlii 
fere totiui Europae eruditit ipfi communicata -, iS 
inter ea non panca, qua k Viro CI. D- Newtono 
[cripta fuerunt -, qua cum tanta molis effent, utfimul 
Tra&atam ireviufculum poffent conficere, capì de iis . 
a edendis ^ '^ 
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edendii cogitare, ^um aatem animadvenilfem 
/cripta ejus qua jam in tucem prodierunt ferme idem 
cum hifce argimentum baiere, haud opera pretium 
me fa^iiriim,ftjpk mandarem, exiftimavi. 

Unus tamen erat brevis de Curvartm ^adra~ 
tura traUatui adeo hcuknter S concinna Jcriptus, 
atque ita accommodatus ad injiituendos eos, qui nm~ 
duvi totam ifiam Metbodum perfpeSam bakant, ut 
abfiinere non potuerim, quominm AuUoris licentiam 
eundem edendt petenm. ^amlllemnfolumfumma 
cum bumanitate concejjìt ; fed & infuper veniam 
dedit reliqua ipfim colligendi,qaa ad idem drgumentum 
Ipe^aiant. 

Hicce traSatus, qaem D. CoUinfii manu exa." 
ratuiri comperi, ìnfcriptus fait De Analyfì per 
y^quatìones Infinitas, ^ licet ncque AuSorii 
nomen, ncque tempm quo fcriptus fuerat ulUH compa- 
ruerìt ; multa tamen continere ad D. Newtoni Me- 
tbodos fpeSantia fiatim agnovi, utpote Epifiolgrum 
autographo tilt ad amujjìm refpondentia, quod ante a 
ipfe D. Newtonus ad D. Olaenburgum miferat. 
linde fufpicaiar totum ex eodem fonte emanale j 
nibilominus fufpenfo eram animo, afque dum inventa, 
Inter eafdem chartas, Epiftolis aliquot D. Barrovii 
ad D. Col linfium fcriptii i tres reperi ad bum tra" 
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ilatum immediate fpeSantes i ex quihafacìk imel- 
lexi qaomodo D. Collinfius eam okimerat. 

In ma Epifiolaram e Collegiii S. S. Tr. data 20 
Julii 1669, verfmfineml). Barrovius iacfiriiit. 

* Àmicus quidam apud nos coramorans, 

• quìexìmio in bis rebus pollet ingenio, nu- 
' diafterdus cbartas quafdam mihi tradidit, 
'in quibus Magnitudiniim dimenfiones 
' fupputandi Methodos, Mercatom methodo 
' fimiles, maxime vero Generales, defcripfit^ 
' fimulque ^quationes refolvendi, quae, ut 

' opinor, tibi placebunt, quas una cum ' 

• proximis literis ad te mittam. 

In bac Ejtiftela aarras argamerUam chirtarum 
Amici fuifut{[e Computationem dimenfimumMagnitu- 
dinm, S# Equationum refolationem , ^uod cam 
TraSatui bajus argomento quadrai. 

Verfus finem alterim Epifiola ad D. Coilinfiuni 

• Ciliegie S. S. Tr. data alt. Juiii 166% D. Barro- 
vius Ita fcribiti 

Mitto 



* K tnerà oT fflùe bere, tb«t buh u eicdleu CaaJw «o tbeic tfaiagi^ bMoghi me the «thar Dar. ì^om Px> 
ttt, «betein bi hub Ict dava Mcthoda ot CtlcuUuif the DinicDJìoiii ot liU^liidei) lin Umi of Mr. M*tC4i*rr. 
)i f ery gc»[A « allo o£ tUC4«4 fi<^tÌ0M> Wbùb L luEpelt yiU el«A>è !<>% «od l ^ 
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■ 4 Mitto.quas pollicitus eram Amici char- 
"tas, quae liti fpero haud parum te oblefta- 
'.bunti Remittas,<jua2fo,quum eas quantum 

• tibi vifum fuerit perlegeris j id enim poftu- 
•kvit Amicus meus, cum primum eum ro- 
'gavi, ut eas tecum communicare mibi lice- 
'ret. Quantocyus igitur, obfècro, te eas 
' recepitie fac me certiorem, quod illis me- 

• tuo, quippe c^ui eas per Veredarium publi- 

• cum ad te mittere non dubitaverim, quo 
'tibi morem gererem quam citiffime. 

Ex hac Epiftola conftat D. Earrovium lii^tam 
Liirum mijip, e a lege, at fiUrmitteretur. linde 
manifejlum ejl, qaare TraSattis, quem imeni, D. Col- 
Knfii manu fcripm fuit, autographo nempc ipfi 
Attori reftitutf. 

In tenia a D. Barrovio ad D. CoUinfium Epi- 
ftola data 2Q Augufti 1669, confiat D.Newto- 
num fuiffe, Amicumilkm, de quo D. Barrovius in 
duaius phorihs Epiftolis mentitnentfearat, quod iis 
verbis confignat. 

Amici 



i I Tend yen tbe Pipcn or»; Frknd I promuM, «huài prerame mìì gire yon much làtìigfliiM ■ I pnr, 
haftDg pcnfal ihem ib modi ■• jou chiak good, remaotl ibem to me, acMmJing ta hiiddin «faco I Mk'd him 

-ttie LiberiftoÌDipirttbein toyoti; I prargin menooce ot inrar rmeitiog tbem. «irh yoor IbaaeJI coavcnicDce, 
that 1 miy bc ratiilìcd af tbcir rtception ; bectnfe 1 «m tìtaià of ttnn, fCDiuriog thcia bj tbe Folti ibaic 1 

.DHfnocloDgefdcUiioGorrc^xiDd wicb jowderue. ^ 
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PR^FATIO. 
* Amici chaitas tibi placuiflè gaudeo< 

• eft illi nomen 'Newtontit, CoMegii ooftri So- 
•cius, & juvenis, ( fccnndus enim, ex quo 
' Artiiim Magiftri gradutn oepit, jam agitar 

• anims, ) et (jui, esimio quo eft acumiae, 
' fyermagnos in hac re prt^reiFus fecit. Illas, 
*fi vis, oxm Nobili Domino Vicecomite 

• Erounkert communica» 

VerffeSo jam D. Newtonum hujus TraBam 
AuSorem effe -, ab eofcifcitatmfum mmpenesfe adbuc 
ejfet autograpbum, qaoi quiiem iìle exqttirens inve~ 
nit, & mibi tradiate, cara exetaplari Colli tifiano 
advertum ufque cmveniens. 

Etiamjì vere hic Tramatili ad D. Collinfìum 
miffus fuiffèt men/e Jnlii 166% qaùd aliquantalum 
trat ft^eaquam D. Mercator Legarithmotecbnian 
fuam in liuemediderat -, manìfefiam eft ex quibiff- 
dam aliit Efiftolis, (qua itidem inter D, CoUinfìi 
ebartas faermt.) quòd ante a fcriftus ejfet, imo qaod 
D. Newtonus tnvenifet Metboditvi iievefligandi 
Magmtadinan DimenfioBes per Infinitas Series vd 
aliqmt anms anteqium D. ÌA.a:cax.OT Ubrim fmm 
itt valgm edidit ; ut liquet ex Epifitla a Collinfìo 
b ad 



* I ani iM nr Prìcnd's Phmt «ìtu 700 fb mnch raiiiTiaia), hu Naow ii Mr. tkmun, ■ Fello* of olir Collese^ . 
tutd vcn jaumt Ì^iog bat ibe ^caod YMr MaHer of Arti. ) bui ot'ap cicraordtiwry C<aiui tnd Profiaieiicy >• ì p 



PR^FATIO. 

<a/D. JacobumGregorium data 25.Novemb. 
1669, uhi bac flint verta. 

* Barrivius Provinciam fuam Publice prae- 
'Icgendi remifit cuidam nomine Newuae 

• Cantabrigienf, quem tanquam Virum acutiflì- 
' mi ingenii, in Praefatione PraeIetì:ionum Op- 

• ticarum memorat, & qui, antequam edere- 
' tur Mercatoris Logarithmotechnia, Metho- 
' dum invenerat eandem. eamque ad omnes 
'Curvas generaliter, &ad Circulum diver- 

* fimode applicàrat. 

^inetiam D. Collinfius in Epiflok ad D. 
Scrode, data 2^. Julii 1672, /e Jcriiit. 

± Menfe Septemiri 166S, Mercator' Loga- 

* rithmotechniam edidit fuam, quae fpeci- 
' men hujus Methodi (i. e. Serierum Infìni- 
'tarumj in unica tantum Figura, nempe, 
♦Quadratura Hyperbolas continet. Haud 
'multo poftquam inpublicum prodiret liber, 
•^exemplar unum Q. Wallifi» Oxomam mifi, 
*qui mum de eo judicium in AHis ?bil(t~ 
^fopbieis ftatim fecit .- alterum' Barrovio Can~ 
^talrigidm, qui quafdam Neatoni chartas, qui 
'jam Barfovium in Mathematieis Prieleófi- 

' onibus 



* Mr, Sn-ohailvTtfip'd hiiLcADre*! Plice taoot Mr. Mm«i oI' CMmbridge, wbom be neorioiu inhii Opiic 
Prct'ace ai i rtij ingeoious Pcrtón ; eoe «ho baih, bclórc Ut, MercMn't LocinihiiKucchBM ww «««ut, UTcaiuL 
ibG rune MGibod, uid applied it ecutaUir io ali Civrct» and diycn W4n 10 uc CùUt. . 



PRiEFAtrO. 
'onibus publicis excipit, extemplò remific r 
'Exquibus & aliis. quae olim abAudore 
' cum Barrovio communicata fuerant, patet 
' illam Methodum a diólo- Nemnu aliquoc 

• annis ante excogitatam, & modo generali 
•applicatam fuifle : ita utejus opein quavis 
'Figura Curvilinea propofita, quae una vel 

• pluribus Proprietatibus defiaitur, Quadra- 
•tura vel Area diòl® Figurae, accurata fi 

• poffibile fit, fin minus infi'nite propinqua ^ 
' Evolutiovel Longitudo lineai Qirv« j Cen^ 

• trum gravitacis Figurae ,• Solida ejus rota- 

• rione genita, & eorum Superficies ; fine 
' ulla Radicum Extradione obtineri queant. 

UH oiiter notemui in bac CoUinfii bifioriola,. 
mtbodum argamentandi afitrMtamaDt Newtonó 
in TraSatm fao De Quadratura. Curvarum, 
qiia^ digito monjì;ran,dm dicit hanc Metbtdm 
exbihre ^adramram. Figuraram. accaratam, fi 
modo fieri pojfit, fin mima in infinitam apfroximan-' 

tem; 



» Iìmc become tbc DoAm*) SaaeOhr in ibe M^ibemaiical LeOurEi i 
■Mde tbenot fram che Anihor io ibe Do^r, il appeari ihic tbc l'i 

bf OM or more comanii Pioperciei, bj the Urne M«(hod miy be obmn'ii ihc QsudraiSre ot Arci of the liid ? , 

K^^KwwcW «ben il em he dooe, >.i liirri,) inGniidt our ; il« Evolu.ion, ir Lepgih of tbc lìJd ™r.é lii^ ■ r 
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tem, Mqae ifta omnia fieri fine stila ExtraSitne 
Radicam ; Hac enim ipfa eji argumenutio in dillo 
TraUat» ùbfervata : & frofterea hanc Metbedam 
faltem Annt 1^672 Mutaneam extitip non efi ddi- 
tandum. 

Inveni etiam in exem^lari Epifiola, a D. Col- 
linfìo ed D. Davidem Gregorium pnediSi 
Jacobi fratrem, data 11. A ug. 167^, /»r<8«r 
eadem fèrt qaa D. Strade fcripjerat, etiam verha 
[equentia: 

*Supradid-a Serierum Infinitarum do- 
' drina, a Neatino biennium ante excogi- 
• tata fuit, quam ederetur Mercattris Lo- 
' garithmotechnia, & generaliter omnibus 
•Figuris applicata. 

Simulqite affirtnat (e otim cwm qmiafdam Acdde^ 
micis Parifienfibus dm eadem feri ptn emmanicaffe. 

^apropter, cum D. Mercator JJérum futm 
Anno \66% in lacem ediderit, fequitar eandm D»- 
Srinam Infinitarum Serierum figuris omnibus gene- 
raliter applicatam fuiffè Anno i€66. 

Denique in Epiftola,circa idem tempus ad D. Ol- 
denburgum {cripta, afferit CoHinfixis, Jacvéum 
Gregorium non nifi confpeflra aliqua e Serie- 
bus 

«/J'*-,'*"' ^"'"W of '"fi™'* ^"'" *■' ««eKtd. hj Mr. ìlrmtM, ibMt tw YcMi bctbn tlw PbWìouìm 
•f Hr. XbTMt«T's LeginihnoKchDia, UMJ g«tiCT>llj applNd to ali Conn, ^^ i 
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bus Nrtsteni, quam illi impertierat, in ean- 
dem Serierum Methodum incidiflè. 

Ex Newtoni autem Scbedis quibafdam a me vìfis 
intellexi, quod it ^adrataram Circuii, Hy perii la, 
S aliaram qaaruMam Carvaram per Series Infini- 
tot ex Wallilìi mflri Arithmetica Infinitorum, 
per Interpolationem Serieram ejus, primo dedaxit, 
idqae Anno 16655 deinde Methodum excogitavit 
eafdem Series per Divijìones & ExtraSiones Ka- 
dicam iaveniendi,qaam Anno fequente generaUm red- 
didit. 

Et cum fcriptus fuerit bic TraSatm, quo tempere 
bac recens inventa effent, ideo CI. AuSor dignatus efi 
multa in eo dilucidare, ad Kefolutionem Equationam 
per Infinita! Series fpeSantia, qua in aliis Liiris 
fragra qaarat. 

Hit fuèjmximtu diverfa Epijlolarum AuSoris 
fragmenta, qua ad eafdem DeSrinaì pertinent, quaq; 
elim inter CI. Wallifii Opera in lucem prodiere. 
Epifiolas haud dedi integras, ut evitarem repetitio- 
nem non necejfariam multar um rerum, qua jupra in 
TraSat» De Analyfi per jEquationes Inhnitas 
tradita fata : §uinimo Exempla quadam in iis 
EpifieUs pratermifi ipfius CI. AuStris moni tu, Rega- 
ks fuat per fé fatte claras effe credentii, ncque uUam 
dilucidationem defìderare. 
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Inter D. Collinfii fcbedas reperì autogr/ipbum 
Epiftola date 8. Novemb. i6-ì&, cujm fragmenr 
tum fub finem adjeci, i3 dignum luce fatavi j quo- 
niam in eo memoratur folutio Vrobtematis admt~ 
dam generalis in Campar atione Curvaram ush, qua. 
perficitur in Cor. 2. Frtp. i o. TraS. De Quadra- 
tura Curvarum : UnaeLeSor intelligatJÒlutionem 
illam Autori jam tata innetuiffe. 

Hijce fragmentis annexus eft ille ipfe TraSatus, 
De Quadratura Curvarum ; una cura altero 
De Enumeratione Linearum Tertii Ordinis, 
quorum uterque primam typU mandatus eft Anna 1 704, 
ad finem Optices eximia ejufdem CI AuSoris, 

Coronidis loco fdjicitur TraSatulus, cui tittt- 
lo eft, Methodus DifFerentialis, quemCl. AuSoris. 
permiffu ex ejus autographo defcripfi ; CompleBitar 
autem DoSnnam defcrihndi Curvai ex datis Diffe- 
rentiis differentiarum Ordinatarum. Hac Metho- 
dus Ditferentialis innititur Proòkmati ducendo 
Carvam Parabolici generis per data quotcunque 
punSa ; de quo CI. AuSor olim mentionem fecerat in 
Epiflola faa ad P.Oldenburgum lé-jó mijfa j £^ 
cujtii folutionem dedit in Lem. 5. UÀ 3. Princip. 
l'hiloi". non tamenprorjus tandem quoad ConftraSi- 
onem cum ea quam imprafentiarum tradimui. 

, HuÌM 

DigiiizcdbyVjOOQlC 
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Hajui Geometria Newtonianae non minimam 
effe laudem duco, quod dum per lìmites Kationum 
Vrimaram & Ultimarum argumentatur.aquedemm- 
firationitus ApodiMieis acilla Veterum mani tur ; ut- 
pote qua baud inni ti tur duri ufi ala illi Hjpotbejì 
qaantitatum Infinite panar um vellndim^bilitm,qua'' 
rum Evanefcentia eiftat quominmem tanquam quan- 
titates fpeculemur. Ncque parum praceltere videtur, 
quod tam paucis innixa Vropofitionibm tam late fefe 
extendat bac Matbefis, intra fé omnia Proilemata: 
diffciliora vulgatoiMetbodoseludentia eampleSens j 
fiquidem quicqmd propenitur poter it Geometrie» per 
alicHJtu Curva Arean effingt ; vel per Methodum 
Univerfalem Extrabendi Radices ex Equatione 
quavii erui j , vel ad fitmmam, ducendo Carvam. per 
terminos qaantitatum datarum folvL 

W.Jones^ 
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DE ANALYSI 

Per .Equationes Numero Termi norum 
INFINITAS. 

MEthoJum generalem, quam de Curvarum quanti- 
tate per Ittfinìtam terminorum Seriem meafuran- 
Ja, dim excogitaveram, in feqaentibiis breviter explictt' 
tam fotius (ptam accurati demoufiratam haòes. 

ASI AB Curvai alicojos AD, Et 
Applicata BD perpeniiiciJarìs : Et 
vocttut AB ~ x^ BD~y^ & fint 
a, i, e, 8cc. Quantitates data, 8c 
w, «, Numeri Integri. Deinde, a~ 



Carvaram Simpliciam ^adratara. 

R E G U L A I. 

Si ax: =y j Erit ^jc^ = Are* ABD. 

Res Exemflo patebit. 

i.Si»' (= !«*) =/, hoc eft,« = i=«, & 111 = 2 i Erit -;«' = ABD. 
A a.^Si 

DigiiizcdbyCiOOQle 



D E A N A L Y S I 



S.SÌ4Vx(=4«*)=>> Etitf»*(=4v'x>) = t 
3. Si ^»' ( = x+) = > i Etti 4*' ( = ì^/t>) = i 



= abd; 

3. Si V»' ( = ^) = > i t'it ■!*' ( = +v»') = ABD. 
.^.Si\(_ = *-') = y, iàeH, R a = i ^n, tiM = — i ; 

Eiit (_4*"T=)_x— (=-4) =.BD, 
infinite verfus « protcnfe, quam Calcul\is pò- 
Hit negativam, ptopteiea quoi jaca ex altera 
patte Lineac BD. 
j.Si;^ ( =''i)=y ; E'i' (-i''^ = )^. 

= BD«. 

5 Si J- e =«"' ) =Ji Etit 4x* = i*°= -^ " ,. -,^ 

/x , = ^ = Infiniti,qoalis eli Atea Hypetbola: ex otraque pane Unea: BD. 

Compofitarm Carvarm ^adratura ex 
Smflicibm. 

R E G li 

Si valor ipfius y fx più 
foniiur. Area etiam co. 
Ih Terminis emanant. 

Exen. 

Si«' +»^=Ji Eiit-H"' + - , . ■ .. t, 

Etenimlìfempetfit«' = BF, ■ ' 

erit, ex pticedente Regula, -pei 

AFB defciiptac per Lineain BF. 
AFD defcfiptl per DF -, Qs^k 
toti ABD. 

EtB?»— 2»' + »' — S«'=J 
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PER JEQ.UATIONES INFINITAS. 



Exempla Secunda. 

Si*-» + *"^=j'i Erii— X- — 2«~T = «BD, Velfix-»— * 
Erit — *- ' + 2x~T = JBD. 

Quarnm figaa fi mutaTeris habebis 
Affinaativum valorem (*-'+2x~'' vel 
x-^ — 2x~i) fuperficiei «BD, modo tota 
cadat fupia bafim AB*. 




A B 



Sin allqua pats cadat infìa ( qnod fit cum Catva decuflàt fiiam Bafìn 
ìnter B et <s ut faic vides in /^ ) ifia parte 
a parte fupetìorì fubdn£ta, habebis vaio- 
rem Difièteotìz : Earnm vero Summam 
& CQpis, quacre ntramqne Soperficìem fèor* 
fìm, et adde, Qaod idem in leliqois hujos 
Regulx exemplis notaodam volo. 



Exempia Tenia. 

Si x^ + *-» =j i Etit 1*1—*-' = Superficitì defcrìptx. Sed hic 
ootandom t% quod di£tx Sapeificei partes 
fic inventa jacent eie divetlò latere Linex 
BD. 

Nempe, pofito x» = BF, 8c «-' = FDì 
Erìt-fx>=:ABF Superfirìd per BF defèrìp- 
KE, 8t — *-» = DF« Soperficieì defoiptx 
peiDF. 



A A 
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4 DEANALYSI 

Et hoc fèmper accidit cam Indic«s ( —^ ) tationam Balìs x in valote 
Superiiciei quzlìtx, lìnt vatiìs SignU aSe£li. In hujafinodi Cafibiis, 
pars aliqua BD/|3 Superficieì media (qux lòia dati potetit, cam Saper- 
ficies fit uuinque infinita) lìc mveoitur. 

Stibtrabe Superficiem ad mìnotem Bafìn kft pertinentem, a Superficie 
ad majotem Balìn AB pertinente, Se liabebis jBDJ^ Superficiem diffbtentix 
Bafium infiftentem. . Sic io hoc Esemplo. (Vtie F^, Praceientm.) 

Si AB = 2, & Ag = I i Erit jsBD/ = V .- 

Etenim Superficies ad ABpcrtinens(vÌ2.ABF-DF«)en*t|— ^.five V . 
et ftperficies ad kg pertinens (viz. Af^— J>«) erit -ì— t, five — 4: 
et earum diffèremia ( viz. ABF — DF« — Af i3 -f /? <* = ^BDJ" ) erit 
V'+ffive V. 

Eodemmodo» fiAi8 = i, AB = *i Erit 5BDJ^=f-f^*i— *-•. 

Sicfi2;('—3x'— ;*-■'+*"*=;, 8cAia=ij 

Erit 5BD^ =^4— ijf* + fx-» + ^x^ —44- 

Denìque notar! poterit quod fi quantltasx~' in valore ipfias ji reperiatur, 
ifte Teiminus (cum Hypeibolicam fuperfìciem 
generai) fèorfim a reUqius confiderandus cfi. 



\ 



Ut G «> + »-> + «-'=j: SU»-'=BF, 
&,■ + ,-■ =FD, acAiS=ii Eteiit WD 
= -r+T*'"^T*~*" utpote qui ex T^rminis [ j .. '^ 
»■+»'' geneiatur. ^^ J i--^^^- 

Qpare, fi reliqua Superficies AFB, qui Hypeibolica eft, ei Calculo 
aliqiio iìt data, dabituT tota HDt: 



Atiafum 



abyGoOl^le 



PER iEattATIONES INTINITAS. 



Aliar um Omnium ^adratara. 

R E G U L A lir. 

Sin valor ipfius y, vel aliquis ejus Terminus fit frxcedeti- 
tihtts magis comfofitus, in Terminos SimfUcieres redu- 
cendus èli; operando in Literis adeundtm Modum quo 
ArithmetUi in Numeris Vecimalibus dividunt, %t- 
dices exttahunt, vel afeStas Mquationes folvunt; is 
ex iftis Termini! quxfttam Curva Superficie^ per 
pr<t(edenles Regutas deincefs elicìes. 

Exerapla Dividendo. 

Sit ^ = j i Curva nempe exilteite Hjrperbola. 
Jam ut Xquario ifli a Denominatore iiio liletetui, Divifioneiaficia- 
flitao. 



*+,)« + o (1^ - '-1^ + i^ - ii^ Kc. 
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Et ficvice hujus } = -^j novaproditj= ^ — 'i' + '-^ — '-^Ac. 
fitie iftac infinite comìdimu -, Adecque (per Regubm Stceodam) 
Area qoifita ABDC iqualis erit ipE v — S?" + ^ — 'ip-&'^ 
infinita; etiam lèriei, cujns tatnen TeHnini paucì initiales funt in ufum 
quemvis ùcis exa£ti, lì modo x fit alìquoties minor quam b^ 

Eodem (nodo, (i filT— = ,, I»vidcn*> prodikit 

y = I se' + *+ — *^ -t- *' Re. linde f pi r Regutam Sccundam) 

«it ABDC = jc— t«i + t»'— t«' + i»»att- 

Vel lì Terminits Jff ponatur in divilòte ptimus, hoc modo «» + i^, 
prodibìt x" —K-* + «-" — «-• Kc. pio valore ipfius j ; Unde (per 
Regnlam Secundam) . 

«it BD» =: — «-■ +t«-' — f»-' +t»~' Se- rriotìood» pro- 
cede cnm X eft fatis patvj, pofterioti com là«is aagna fiipponitur. 

Oenique fi "','" = Ji Dividendo prodit 

a«*— »x+ 7«*— ij*' + 34xis;c.unde erit 

A8DC =^x*— X' +^»+— V *'■ 

Exem^la Raifictm ExtrcéenJa. 
Si fit v'""'»' = jr, Radicem fic exiraho. 



wf + ;^ ""% 

'* 4- -—r 

^ 8-t___-'^*" - ■ 

"T 8ff*" ~T" tiia* ~" tìw* "•' 25(ifl" 

""■ 2i . "• — HH 



Ua^ 
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linde, prò B()aatiane t'ST^ =j^ nova produciti, vii 
'= "+!; — «^ + ;Ìt — nàr^i^EtCper Reg. 2.) Area qiitEta. 

ABDC eiit = «« + 5 - ;^, + jsT - .-^ Se. Et l(W eli aiado- 
lara H^rpetbohc. 

EodOTmodo,(iEtv'i^s= ji, qos Radii erit 
-_;:_ »*_i !£!., 

AdeoqueAiea qazGca ABDC etìt 

zqualis la — ^ — .^ il- _ JSL^ 8tc. 

Et bare eft Qtiadianiia CiKutL 

Velfi ponas V*-'' = ^5 erit Radix a;qualts infinita: ftriej 
«* — I»* — f»t— Ali — Ht»ìW- 
Et Atea quzGta ABD zqualis eiit 

five xr in I* — f»» ^^Ij»l — ^* — -rri»^ 80E- 

Et Iute eft Alex Circuii Quadratura/ 





Si ?r^Eì = J> Jp"jos Quadratura dat Longitudlnem curvar Ellipti- 
CL ;) Extratiendo radicem QZraojqj prodit 



Se. 



It DMdcndo, 8ciit ft in Ftadionibus Dedmalibu^ baie» 

I -t i»X' +-è*'X* +-,!^'X^ +.r!^.X» se 

— 4"' — rT«'6 — ^>«' 
+ tV» + y't»'* 



Adeoque Aiejmqnifiam x +i*X' + :^V "*• 

.+ i« Hr.V-» 



SeiB 
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Sed obtèrvandameft, quodOpeiatio non iato abbreviatur per debkam 
^uatìonis pTxparationetn, ut in allato Esemplo ^—^ = /. Si utram- 
que pattern ftaftionìs pei Vi-hxi multipUces prodibit 

— =^; =:j(, & reliquum opus perficitur extrabendo Radìcem Nu- 

neratoris tantum, & dividendo per Denominatorem. 

Ex hifee, ctedo, fatis [latebic modus reducendi quemlìbet valorem ip- 
fìus j) (quìlwfcunque Radicibus vel Deoominatoiibus fit perplexus, 4it liic 
videte eft) 



x' + ^' "^' - " — ^^""V"', ^ = y) m fcries lofiaitas 

fimplicium Teiminorum. cxquibas, per Regulam Secundam, qozfita 
:SapecficÌes cognofcetur. 

Exempia per Refolutionem Mquaìionum^ 

NUMERALIS mQ.UATlONUM AFFECTARUM 
RESOLUTIO. 

Quia tota difficultas in Refblutioae latet, niodum quo ^ mot in JE- 
4]uatione Numerali piimum illufiiabo. 

Sitji' — 2JF — ; = 0, telòlvenda : Etfiti, numerus qui minus quam 
decima fui parte diil^ a Radice quzfita. Tum poco 2 -^-p =y^ & fub- 
fiituo hunc q>fi valorem in ^uatìonem, 81: inde nova prodit ^> + ^' 
4- lop — 1=0, cujus Radixpexquirenda eft, ut quottenti addatur i 
Nempe (negleftispi -f ép» ob paivitatem) icp —1 = o, fivep= 0,1 prope 
veritatem OTì itaque fcribo 0,1 in quotìente, & fappono 0,1 -\-q = p, 
& hunc ejus valorem, ut prìus fubnituo^ unde prodit qì + 6,39* 4- 

1I,2?S+ OjOél = 0. 

Et cum 1 1,3;? + o,oéi veiltatt prope accedir, lire fere fit q a;qualìs 
— o,oof4 (dividendo nempedonec tQi^liciantnrFigurx, quotlocispriinz 
Figurx bujus 8c prìncìpalis quotientis exclufìve difirantj Icribo— 0,0054 
in iafetiori parte quotientìs, cóm negativa £t. 
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Per ^aUATIONES INFINITAS. 9 

Et lùpponens — 0,0054 + r = 5, hunc ut prics fitbfiituo, K operati- 
onem lìc produco quo ufq^ pUcuerit Veruni fi ad bis tot figuras tan- 
tum quot in Quotiente jam teperiuotur una dempta, operam coo- 
tiaaare cupiatn, prò q fubftituo — 0,00^4 + r in hanc 6,5?» + i i,23j 
4- 0,061, fcilicet primo ejus termino (q^) ptopter exititatem fuam' 



j,i_2j,_;=c 




+ 2,10000000 
— 0,00544853 




+ 2.09455147=; 


'+[=} 


— ! 


-4 — 2P 


Summa 


-I + lcp + 6p-+p! 


0,1 + 3=1' 


+ P' 
+ 6P' 

+ 10J> 


+ 0,001 + .o,o3j + 0,3 j> + j! 
+ 0,06 + 1,2 +6,0 
+ I, -*- 10, 
— I, 


Summa 


+ 0,061 + 1 1,23} + 6,ìg' + }i 


— o,0OS4 + r=} 


,+ <,3?' 

+ ",2?J 
-+-o,oél 


+ 0,000183708 — o,o68o4r+6,3f» 
— 0,060642 +11,23 
+ 0,061 


Summa 


+O,ooo54l7o8+ll,l6l96r+6,3r' 


—0,00004854+ * = '■ 





neglfifto, 8c prodit 6,3r»4- ii,iói9^r-t- 0,000541708 = o fere. Uve 

(lejefto 6,3r'J r = " t^^a'y^ = — 0,00004855 fere, qujm icribo in 

n^ativa parte Qiiotìentis. Denìque negativam pattern Qtiotientis ab 
Affitmativa fubducens habeo 2,09455147 Qyotìentem qutcficam. 

^uationes plurium dimenfìonum nìhilo fècius refolvuntur, Se epe- 
ram lub iìne, ut bic fa£lumfuit levabis, lì primos ejus terminos grada- 
tim omifèris. 

Pracrerea notandum eft quod in hoc exemjplo, fi dubìtarem an 0,1 =p 
veritati fatis accederer, prò lop — r =0, nnxìITem ^* + top — i =0, 
& ejus ladicis prìtnam figuram in Quotiente IcripfifTem s ^ fecundam 
?el leriiam Quotientis figuram fic esplorare convenit, ubi in ^quatione 
ìfta nltiofio refultante quadratum coefficientis penultimi termini, non 
fit decies majus quam fadus ex ultimo teimino du£lo in coefficientem 
terooini amepenultimi. 

Q Imo 
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Imo hhorem iteumqne dhìmks przfèrtkn io ^Equatìoùbus plarìma- 
tum dimenfionnin , fi nguns omnes Q^iotienti addradas diflo modo 
(hoc cft emabendo mioorem radkum, ex uibus ulttmis teimiois S.- 
qurionis norifiìsie icfiikaotis) exquìias: Iflo cairn modo figuias dttplo 
ploies qoaltbet vice Qporienrl Inaabcrts. 

HaccMethodus refòlvendi ^uariones pervulgata an fit nefcio, certe 
miht videtuT prx reliquis lìmplex , & ufui accommodara. Demonftra*, 
tio ejus ex tpfo modo openadi pacet, unde cum opus fir,. in memotiam^ 
facile levocatur. 

Xquaiìones in quibus rà. atiqui ve! nulli Termini deOnt, eadem fere 
fìciliute ua^hncur ^fic^oatìo fir^i^r reliaquitur, cujqs Radix una cum 
actmìfita Quotieve adequar Kadiccm ^aationis pcimo piopofìtx. Un- 
de Examinatio Operis hic xqoe potetit ioftitut ac in leliqua Aritfametlca, 
aufèrendo nermx? Quotientem a Radice p»imx ^cjuationis (ficut Ana- 
Ijftis notum eli) ut .^qurìo ultima vel Teimùii ejus duo trefve ultimi. 
producaDOir inde. Q<>icquid laboris bic ett,- ifhid m OperatiofM febfii- 
tuendi quantitates miììs p» aliis repettetur : Id quod varie petfìcias, at 
jcquentem modum maxime expediium puto, pra:feitim ubi Numeri 
Coefficìentes conftant ex pluribus Figuris. 

Sit J7 -f 3 fubthrucnda prò v in hanc y* — 4;' + y* — I2ji+ 17» 
K o. Et cum ifta poflit relòlvi in base ùxaaua 



y — 4^J "V yx j— i3xjr+ 17 = 0. iEqoatio nova fic generabitnr 

p—i ^P-V ì =?•+ ap — 3.eti)» + 2|>+ 2Ìn;?-i- 3=i"+ sr + 
^+6.etpJ-t-5p> + 8p — óinp+ 3 =p4 + g^j + 2jpi + i^ijfc. 
etp* + 8p3-t- 23£»+ i8p— I =0» qui quaMcbawr. 



LITERALIS ^Q.UATIONUM AFFECTARUM 
RESOLUTia 

His in numeris Gc c&eo€s : StiEquatio liteialis 
ji + «^ — 2ff j + «CT — xt = o, refolvenda. 

Frimum ioqBiro valorem ipfiusji cum x fit oalla,boc^,eHcÌo Radicem 
hajus ^uationisj^ + a*y — sa! = o, & invenio efiè + «. Itaque fcribo 
-l- * in Quotiente, &fupponcns + fl -»-p =7, fubfHtao proj valorem 
qus, 8£ Terminos inde refultantes (pì + i^ap* -{■ ^^^ &c.) margini 
appono i Ex quibus affumo + 4a*p + g*x tenninos utique ubi pSix 
fèatBm funt minimarum dimenfionam, & eos aibilo kte zqnales elle 
fuppono , fivep = — -^K fcr^ vel p = — .i« 4. 9. Et fcribens 
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PER itCruATIONES INFINITAS. m- 

— > In Qaotiente , fubRinio — > + y piop , Et tcnnlnw M» 
refultames uernm io «jaigioc fctiho, w vides in annra» ftlusmate, Se 
inde aflUmo Quantitates + 4a'q — -f,ix',in qaibus nriq j j & « ièorfim 
fune minliiQannndiiiKnfionum,& fingo 9 =^ftre,five j = + ^ -f r i8c 
adneaens + ■giQ.uotiemi.fubaituo g H-rpro}, & Se precedo quo 
libile i^cnerit. 

















+ " + P =7 


+ ./• 

— aa' 

— »' 


+ «' +?«'/>+ 3T'+p' 
+ «!'»+ «3» 

— aa' 
— ** 




— T»+S=? 


+ r' 

+4af 
+ «7 
+ «■» 


+ ^«■_. >r, + 3,,. 

— «'» + 4«'3 

— •?«»■ +1BJ 

+ «■» 

— «' 






+ £+'=S 




+ S + •ì't»''- + 3»» 
+ -ir^' + ^'r 
— -W*' — iinar 

— -r,^' 




+ 4»' - 4« + T>') + H+«'-^ ( + ^ + 







Sia duplo tantum pluns Qootieiiti teminos, ni» dempto, iunEendnt 
^liucvdlem: Pnmo teimino (,.) JEquationis noviiSme refi, tSiS 
«), «e iftì emn, par» (_ 4:^.) iècundi, ubi , eft tot dimen(i„™m „"„ 
u p^gulcm» termino «.««ientisilo idlquos teiminos (^.j- + 4 ""^c) 

maigioii 
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margini adfcriptos ut vldes, fubftituo g + r prò j * & ex ultìmis 4i](y. 
bustetmìnis C^^ — tI4*' + ^t*'' — -^^^ •^- 4'''*) iEquation'« in- 
de refultantis, fa£la dìvìfione 43' — 4« + tV*0 + ì-ff*' """ì^ ^ 
el«io + ^1 + ig^ auotientì adneaendos. 

DeniqueQiiotiensifta(a— ^ + -g» &c.) perReguIam fecundam, 
dabit«-f + ^ +^ + aggr &c. proAreaquiGta.qujtad 
veritatem tanto tnagis accedit, quanto x fit minor. 

Alias modus eafdem Refolvendi, 

Sin valor Atez tanto magis ad veritatem accedete debet quanto x fit 
majorì Exemplumetto>'+ o*y+ x'j^ — «1—2** =0. Itaque banc 
relòluturusexcerpo terminos>' + *"> — **' in quibas * &;» vel ièorGtn, 
vel lìmul multiplicatx, funt &: plurimarum, & acqualium ubique dì- 
tnenfionum ^iSrex itsquafi nihilo xqualibus Radicem elicto. Hanc inve- 
aio eflè X, 8c in Quotiente fcribo. Vel quod eodem tecìdit, ex j»' + ji 
— 2 (unitate pto x fubftituta) Radicem extraho quac hic prodit i» & 
eam per x muUiplico, Se fìdlum (x) in QuotieBCe fcribo. Denique pono 
X -h p = ;>, & fic procedo ut in priori Exemplo, donec faabeam Quoti- 
entem x _ -- -f g + 'J^, + ,-gg-,, &c. adeoque Aream '^ - ^ 

+ l5j — ^ — -ItS^» ^ *J"* v'^« exempis tenia Reguli fecun- 

da:. Lucis gratia dedi hoc exemplum in omnibus idem cum priori, 
modo X se a libi invicem ibi fubftituantur, ut non opus eOèt aliud Re- 
fcluiionis exemplum hic adjungere. 

Area autem ( "f — T "^ 1^1 ^^- «""inatur ad Curvam qui 

Susta Aiymptoton aliquam in infinitum ièrpìt } 8r Termini inttiales 

Qf xa) valoris exiiafti de >, in Afymptoton iftam femper terminantur j 

unde portionem Alymptoii facile invenies. Idem lèmpcr notandum eft 
cum Area delìgnatut terminis plus plufque divifìs per * continue, priter- 
quam ouod vice Alymptoti reSi quandoque habeatur Parabola Omica» 
vel alia magis compofita. 

Sed 
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PER ffiatlATioi!|£S it^FINltAS. n 

"Sed bone modum mifTum fìciens, ntpote partìcularem, quìa non 
applicabìlem Curvìs in orbetn ad inftar Ellipfium flaìs ; de altero modo 
per esempla mi! + fl*j' + "9'— a*' — *» = o, fupraoftenlb (fcilicetquo 
demenfiones ipnus x ni numefatoiibus quocknris perpetuo augeantoi) 
aanotabo tèquentia. ' 

I .Siqoandoaccidit ^nod valor ipSusj', cum x millumeflè jìngitur,fic quanti- 
tasfuidavel penitus ignota, tìcemt Hlam lìteraalìqnade6gDaf& UtìneiGem- 
pIo,;'+'**?+'My— 2<i' — «1=0, firadixhojusjr'+d'ji — m' fìiillèt fùrda 
vel ignota, finxmèm quamlibet (i) pto ea ponendara { et rdòlatìoDem ut fe- 
quitw perièciffiai. Scribetis^inQuotiente, ruppono&+p = r, Scifium 

rro y ftibftttao,at vìdes % unde nòvapi+ ibf*, Kc. refoltat, rgeftis termtnis 
ì-\-a*b-~ 2ai^ qui nifaUo funt xqaales, ptopterea qnxl b lupponìtur Ra- 
di» bmaa jr» + «»j — su» = o. I>eliKte termìm ib'p -f a^p + «fot dant 
— si^Quotiaiti appooeiidamiet-<^r^7^-i* 9 fubftitaendum prop, 8ec. 






■T Ti "T ;» —""7^ 






t+l=} 


ti 

— x< 




— ■ »! 


^■¥i=^p 


/' 




+.3fy 




+ «j 







+ il + }6'p + ibi' + 1> 

— «• 

— Ji» 




^• + «-^')- 



:+-*! + 



"3~ l~?" T. ■?_Tr"J^. 



Completo opere, fumo nomttu* i*g^ni òtb «;«lijlic>< HJ^JL"^^ 
sa! = o, 8catdenumeraUàquatloiWo(KHfimi*iprar«fl«>'iati»«ceiii 

"'^^diaus valor fit nihìi, ioC rfffi'ì" i«t<atHf» ««Mvendr mmiM 
fit tmninus nifi qui per » vet , flf màUIJlItiws; or I«m /' -f^H- " 

cito fifièripoteft,aliaspei«mijltìpUcata, fit imnmiainmaiaieBIWiaK.M 
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14 DEANALVSI 

illi daot + " prò primo termino quotientis, in ~ -^ p prò y fiibftituen- 
dum. Di hac yì—a^y-\-axy — xì =o, licebic primum'ierminum quoti- 
entis vel ex — j'jp — X', velex>' — a*)! elkeie. 

3. Si valor lite fit imagìnatius, ut in hac ]i*-Vjr* — 2jr+6 — *»jr* — 2k 
-fx*4- a;4='o, augeo vel imminuo quantìtatem * donec diilus valor e- 
vadat realìs. 

Sic in annexo fchemate, cum AC (x) nulla 
eft, tumCD Cji>eftimaginaria. 

Sin mirtuatur AG per datam AB, ut BC tkt 
X i tum pofito quod BC (*) fit nulla, CD (y) 
erit valore quadruplici (CE, CF, CG. vel CH) 
realis ì, quarum radicum (CE, CF, CG, vel CH) 
quxlìbet poteft tSe prtmus termìnus quotientis, 
prout fuperficies BEDC, BFDC, BGDC, vel 
BHDC defideratur. Io aliis etiam cafìbus, lì quando hxGas^ te toc 
modo extricabìs. 
Deniq^ fi index poteftatìs >plìus« vd > fit fta^io,Kduco ìpfum ad ìntegiDoi : 

ut in hoc exemi^o jii— ay' + *"'" = o. Pofito ji^ = w, & x"^ — a:, refiilta- 
Kt w"— zip-fa:t=o,cujusndÌxcfti;=K-r«Sfitc.fiTe(teftÌtueiidovaloKs) 
y* ss *^+ a:, &c. & quadrando > = x'*' 4- 2*% to. 

Et bxc de areis curvanim inveltigandis ìi&i fufficiant. Imo cam Pro- 
blemata omnia de curvatum Longitudine, de quantlute &fupeT6cìe Ioli- 
dorum, deque Centro Gravìtatis, pofiTunt eo tandem reduci ut quarratur 
qoantitas Snperfìctei planz linea curva terminatz, non opus eft qulc- 
quam de ib adjungere. In ifiis autem quo ego operor modo diesili 
brevilfiine. 

Applicatio fradiSortm adreliqm ifliufmodi 
Prèilmata, 



Sit ABD curva qcsris, ac AHKB reftangu- 
Inm cujus latus AH vel BK eft unitas. Et co- 
gita reaam DBK unifòrmiter ab AH inotani, 
anas ABD & AK defcribete ^ & quod BK (i) 
fit momeatum quo AK (x) Si BD (y) momen- 
tum quo ABD gradatim augetur ; Se quod ex 
momento BD peipetìm dato, poffis, per pra:- 
did:as regulas, aream ABD iplo delcriptam in- 
veftigare, five cum AK (x) momento i de* 
ftrip» confale. 
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PER /EQJUATIONES INFINITAS. rj 

Jam qua rarione Superficies ABD ex momento fuo perpetim dato, per 
pricedentes regulas elìcitur, eadem quxlibei alia quantitas ex momento 
fuo lìc dato elicietur. Exemplo tes fiet clatiot. 

Lmgitudines Curvarum im/enire. 

Sit ADLE cìrculos cnjus arctts AD Isngitudo eft indaganda. Dnflo 
tangente DHT, 8c completo indefi- ^ x. 

nite parvo reftangulo HGBK, 8c no- "^^ 

filo AE = I = 2AC. Erit ut BKiive 
GH, niomentumBafisAB(»),adHD 
momentum Arcus AD : : BT : DT 
: : BD (Vi::^) : DC (j.) : : 1 (BK)i 

J — (DH). Adeoque -pi= Sve ^Ei eft momentum Ateus AD. 

Quod tedu£liim fit 4«-t + ^^ + tV' + -^^ + ttV''' + -rri*^ *^ 
Quare, periegulam fècundam, longitudo Jucus AD ea 

«^+f«^ + T»w<^ + TM^ + TnT»^ + T44^'^ ecc. 

(ire*-^ini + iJc + i3^> + .rb*' + T+fT»* + r{4Tj'. atf- . . 

Non fecns ponendo CB effiM, & radium CA eflè i, ìnvenies Arcnm 
LD eflè » + >• + ^! + t4^', &c. 

Sed notandum eft quod unto iSa qui prò momento ponitut eft Super- 
ficies cnm de Solidis, & linea eum de fnperBciebus, S punanm.cum de 
linets Cut in lioc exemplo) agitur. ... - e 

Nec verecr loqui de unitate in punSis, five lineis infinite parvis, fi 
quidem propoctiones ibi jam contetnplantut Geometra, dum utuntur me- 
tnodis Indìvilìbilium. 

Ex his fiat conjeaua de fupetiiciebus U quanlitatibus lòlidotum, ac de 
's Gtavitatum. 



Invenire pradiSertm eomierfam. 



Venin fi e coma ex atea vd longitudine la, Coivx aUcnjas ilata 
longitndoBafisAB defidetamr, ex xquatiombus fa ptaicedeiitts tegulaa 
inveutis «oahatui tadix de «; 



few»" 
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DC A N ALTSI 



limentto Eafis ex Atea dati. 

UtfieiaKaABDCHypeibobcCTf; = jr) dao, cupiam bafimABia- 
veftigare^aiea ifta z nomiData, extraho tadicem 
hnjus I (ABCD ) =»— 4ji» + 4«!— ^«t 
8K. neglsSU ìllìs terminis in quibns » ett 

Sluiium dioKafioQum quam z in quoriente 
efideratur. 

^ Ut fi veUem qaod z ad quinque tantam 
dimenfiones in quotiente alcendat, negligo' 
omnes — ^' + ^7_4jt«, &c. et radlcea ^ 

hujustamanii*!— -ixt+fKi— 4*» + »— «=ao amlio. 



B 



» = i + 4z- + ìxi + ^z« + t4^i &c. 1 


z+p=x 


+ T«' 


+ +z>, to. 




— T«* 


— 4z«— «^ ftc. 




+ +-' 


+ ^Il + »-]I+1¥',StC 




— ^' 


— 4*'— »y— tf" 




+ « 


+ I+P 




•^ a 


^« 


4z> + }=/i 


+ V 


+ >>,«& 




— tC 


— 4««-i»'ft8«. 




—zip 


— ^>, &C. 




+ »? 


+ 7W + Z-». 




— »fl 


—;»!—», 




+ P 


+ *>!' + » 




!+■(•' 


+ 41^ 




_4H 


— JZ4 




+ f" 


+ 4" 




—4»' 


— ■ Jl* 


I-Z+i.f«)i»— :{•— .J^C>ì+^!^ + xi^' 1 



Analyfin ut vides nhibuì propter adnotanda duo fèquentia. 

I. Qiwd iuta IWgitntii^wnj iBw itiWuu» fei M ci ami»» ouw-mlU 
dehneps sfili fimptanHoor Ci^nt'tegilt'eKs, quod^ptttfriimM 
tetminum ex.qualibet quantìtate fibi coHateNlt- t^tantem-noA. add» 
pIuKS tacminos dextroilum quam iftios ptimi tetmini inda dimeofionis 
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ab indice dimenfionis maximx unitatibus dìftat. Ut in hoc esemplo, 
abi maxima dimenfio eft $, ornili omnes tennìnos pofl x% poft 2,* pofui 
BDÌcum, ac dao» taitum poft zi. Cun radix exnabenda («) fit paiium 
nbique, vel imparium dimenfionum, bzc efio regula ^ Quod poft pti- 
mum tenninum ex qualibec 9LiamlnRe fibi collaterali lefultamem non 
addo plures termìnos dextrorlum, qnam iltius primi termini index di* 
menfiotiisab indice dimenfìonis maximx binis uniradbus difiac ^ vel ter- 
MS mntatìbas^ ti indices dimenlranum tpfiaa » unitatibus nbique tetnis a 
iè invicem diltant. Se lìc de rdiquis. 

2. Cum video]), «, vel r, &c. in a»^atìoDe noviflìme refuttante e0r 
anìus tantum diroennonis^ gas valorem, hoc eff, reliquos teimmos qpo* 
lieod addcndos, per divifiooem qaaao. Ut hic vides nftum. 



Ittventio Bafis ex dàttt tffjtgihufme CurtMt. 



SI ex dato ara «D Sinns AB defidentur \ ^taga- 
tionis z = * + ^ì + ,^J+-i4Tf^, 8CC ftpra io- 
vott^ (pofi»aeaipcAB=x, ^~%^ix.h* — i^ 

radixextrafta erit * = x— ^zi + vt^i— t-jV?** 

ii^ìxàiea. fi Cofi mim A^ex ifto arca dato co- 
pis, fec A;8 C = v'n:^ ) = 1 — i*- + ^a+— ftT«* 




De Serie prsguffimm cmùnumiéu 

Hic obiter notctnr, quod s vel6 tenninis iftanmr radicirm cognitiSi 
cas plenimque ex analogìa oUèrvata poteiis ad arbitrìum prodiurre. 

Sk hanc * = x+ -t»» -f i»:' + ^* + rh**» &c. prodnces dividendo ■ 
oltìmam tenninum per bos ordine numeros 2^ 3, 4, !> 6, 7, Sfc. 

Et haiK * = »— ixi +Tr?BJ— Wt^xt, «e. per hos aH3, 43C5, 6x7^, 
8x9, 10x11, 8cc. 

Ethanc«=i— ix»+T^**— 7t56«, 4c per hos ixj, 3'*4. 5»*^* 
TX*, 9x10, &c. 

Et hanc x=sx+ i*> + -^J+T4r«vaa, wilUplkswdo p« bos 

^;'g»g-;'g>8«-Etficìnidiquis. 
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Applicatìo pradi^orum ad Curvas 
Mecbanicas, 




Et hxc decutvisGeometrìcis di£ta fufficìaiic. Opuietiain coiva etiamfi 
Mechanìca fit» methodum tameo nolliam ne* ^ 

quaquam relbuir. 

Exeoi^Io ut Ttochnìdes,ADFG, cujus vertex 
A, & axìs AH, & AKH rota qua de&rìbitur. 
Et quxratur Supeifìcies ABD. Jam pofito 
AB = X, BD = jF, ut fupra, & AH = i j primo 
quarto Lungìtudinem ìpfius BO. Nempe ex 
natura Trochoidis ett KD = aicuiAK. Qua- 
re tota BD=:BK + »c AK. Sed eft BK 

'ec(expraEdiftìs)arcus AKs=** + ìj^+-^* + t4t«^> Scc Ergo to- 
uBD — 2*^^-fx* — Vt«^ — -^i &c Et (per Reg. 2.) area ABD 
= 4*^ — ^x^ — ^ — rrr*^» &c. 

Vel btevìus fic : Ctim reCta AK tangenti TD parallela fit, erìt AB ad 
BKficut momentumlinezABadmonKDtumlinezfiOjfaoceftx:-/;!^ : : 

I : V^::;;=jr^— >^— t*^ — tV^— -i4t*S&c. OiiaieCperReg-a.) 
BD = 2*^ — t*^ — 1^ — -rr^ — TTT*^» &c. Et fupeiiìcies ABO 

Non dìfliraili modo (pofito C centro cuculi, 8c CB = x) obtùiebis 
aream CBDF, fife. 

Sitarea ABDV Quadratricis VDE (cujus vertex 
efi V, & A centrum circuii ìnterioris VK cui ap- 
catur) invenienda. Du£ta qualibet AKD« de. 
mitro perpeodiculares DB, I)Q KG. Erttque 
KG : AG : : AB {x) : BD (y), five ~ =/. 
Verum ex natura Quadratricis eft BA (= DC) = 
arcui VK, five VK ~x. Quare pofito AV = i, 
erìt GK = * — ixì-\- tttxj, Sx. ex fupra often- 
fis, 8cGA= 1 — t**-|-TT** — Th*% 8tc. 
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—f tee. fire, divi-' 



Adeoquen=-K(r>= i-WT^*4^.; _ 
fione fòfta, jp= i — f*»— tt** — ttt**» &c et (perReg.2.; area 
AVDB = * — i*i — 7tT«* — T^Vr*'. 8tc. 
Sic longitudo Quadiacricis VD,lìcec calculo dÌfficiUorì,determÌna1)ins eft* 
Nec quicquam hujuGnodi Icio ad quod ha:c methodus ìdque varìis 
modis, fefe non extendìt. Imo tangentes ad aiivas Mecbanicas (fi quan- 
do id non alias fiat) hujus ope dncantur. Et quicquid vulgarìs Analyfis 
per zquationes ek finito tenninorum numero coi^antes-(quandoìd fit 

Sofiibile) petficit, hzc per xquationes infinicas ièmper perficiat : Ut nil 
□bltaveiìm nomea Analyfis eciam huic tribaeie. Ratiocinia nempe in faac 
DOQ mtnus certa fiint quam in illa, nec xquatioQes minus exadz ^ licei 
omnes eanim termlnos, nos homines K raiìonìs finita: nec defìgnare neqde 
ita coocipere pofiìmus, ut (^uantiutes inde defìderatas exa£te cc^nofca- 
mus : Sicut ladìces furdz finitarum xquatìonum nec nutneris nec quavU 
aite Analytìca ita polTunt exhibeti at alicujus quantitas a rtliquis dìnioCb 
esiSte cogoorcatur. 

Oenique ad Analjrticam merito pminere cenfèatur cuJQS beneficio curva, 
rum aieac 8e loneitudines Scc ( id modo fiat ) eude Se Geometrice 
determÌDeotur. Sed ifia narrandì non ett locus, refpicienti duo piz relìquis 
deEDOoftnuida oocuiront. 



I. Demcnftratio quadratura curvar um 
fimplicium tn Regala prima. 

Traftr/Uio fro ReguU frim* demoafirandi, 

Sit Itaqae curvz alicujus ■ AD/ Bafis AB s x, perpendlcularitet ap|di< 
cata BD=y, & area ABD — x, ut prlus. 
Item fit Bi8 = o, BK = V, 8t reaangulum B^HK 
(ov) zquale fpatio hS^D, 

Eft ergo A^ = * + , & A/^ = z + oo. 
His przmiffis, ex relaxione inter x &x ad arbi- 
triam affiimpta quzro j ifto,quem ièquentem vi- 
des, modo. 

Pro lubitu fumatur \x^ = z, five >» = zx. 
Tom * + (A^) prò x. Se z -f ow (A/j3) prò z fub&itutis, piodibit i 
in j(» + 3x*(t + 3*0* 4 *>* = ( «t natura curvi ) z*+ szro + o*w'. 

Et 
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Et &falatii(^8c »i) SfiaaHbns, kU<Hiifiiw per o dWifit, reftat ì in ^x*" 
+ 5x0 + 0» = iCT-f w»*- Si jam liippOBamus BA in infinitum dimtnui 
Scevtnefcere, £ve ««flcniUl» etuBC tfKjr zqulcs» Sl Kiaaini pei* bwU 
tiplicad eranefcent, quare ieft»I«4<3*»= 2», ire -Jjw (=«)>) =|jt*;ii, 
fi»ex^(=5^)^l> Qìiarce contia fix^=j^erit^ = i&, 

VdgtneoUter.fi ;»i>t«t » =»■» five, poMiido;j^=«,a)»H-«=spi. 

fi cx^ ^ X, five c?'*t = s"^ : tum * + optox, Ccz+oo (five, qood perw 
ÌAda «ft, » + <?]() pio %» fìjhflitutis» prodit e" in «^ + p»**"*, occ. = «*- 
•4* w9«''-',&ce. telùiais nempe t»[nuils,qai tandem evancKefém» omtffis^ 
Jam fublatis <•*' & a" Jcquolibos, Kliquìfque per dìvifis, reftat eff^^-- 
= »joi"-' ( = ^ =53f^ fivc, dividendo per £"«', cut fJt-> = -2 

five ^^ = 17$ Td rcflìMesdo^ prò 0^ K m-^n fmpi hac «Bi^m 
prop — tt, Si:»>i»o^, 6et OC" =>> Quaiee cootOb- &«^ = Jft. «nt 
^„«'^ = z. a E., a 

iHventiQ cunforttm qu^ pffitnt (ptadraifK 

Hìnc In tranficu notetut modus quo curvz tot quot plaeuetìt, quanim> 
arez funt cognite, poSìuit inveniri ì fiimendo netope quamlibet ax^uatio- 
nem prò rdatione inter ateam % & bafìn x ut inde quajiatuc applicata ji 
Ut £rue|»aa»V^AÌ^ = :^ a calcula iiweaies^^^== = jr. Et fic de 
rdi^ils. 

2. Demonftratm rffòksiam mmtimim 



ATtenim d^moolbandiun eft literalìs zqaationum aSbSanim reftltitiot 
N^mpe quod Quotiens, cumx lìt fittis parrà, quo magì^ producitui eo ma- 
gis ad vetitatcm accedlt, ut defe£his ( p, ;> vel r, fitc. ) quo diftat ab exa^o 

valore 
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•valere ìpfius y^ tandem evadat minor quavìs data quantìtate ; Bc in infi- 
nìtono^ produrla fìt iplì y cqualìs. Quod (ìc patebit. 

1. Qjioniam ex ultimo termino a:quationum quarum p, y,r, Kc, funt 
tadices, quantitas iila in qua x elt minima: dimenGonis (hoc eÀ, pluf- 
quam dimidìum iftius ultimi termini, (ì fùpponìs x iàtis parvam eòe) in 
qualibet operatione perpemo tollitur:ifte ulcimus tetminusCpei 1. 10. 
Eìm.) tandem evadet minor quavis dau qtaatitate ì Se prorius evaoelcet fi 
opus infinite continuatur. 

Nen^ fi e =: .^j erft « dimidhim omnium « 4- m» + x) 4- **, A'c. «t 
*»dimidiam omnium *' + ** + »♦ + *% Sa. Itaquefi«"3^crit «i-lnf- 
quam dimidium omnium x + *»+a:', 8a. et *» , 

plufqaamdimidiDm omnium x'4''r> + x*, 8£c. Sic .''■;. 
fi jT^erit Kplufquam dimidium omnium x-^-f "^^ * — "-^'Ir-^ 
+ ^, 8CC Et fic de reliquis. Et numeros coefficientes quod attinet, 
illì plemmque decrelcunt perpetuo, vel fi quando iocrelcaot, tantum o< 
pus elt ut « aUquoties adhnc minor fupponatur. 

2. Si uUìmus teiminus alioijus xquationls continuò dimiuuatur donec 
tandem evanelcat, una ex ejus tadicious eiiam dimtnuetar donsc cum 
ultimo teraino fimul evanekar. 

ì. Qjiart quantìtatunip, q, r, &c. unus valor continuo dectefcit dosec 
uiàem, cHm opin in Ìo&»tum prodoclttii, pcnitus evancftat. 

SSed valores iftarump, 9, vel r, Scc una cum qnotieirte eat«nus ex- 
a adxquant radices xquatìonts pr«pofirx (Sic in refoluttonc squatio» 
a\syì-^aty-\-avf—2a^ — xi =0, fupra oftenfa, percipies ji — «4-^ = 
— >-* + 9 = 3 — T'+p- + ''» &^c.) Unde fatis liquet propofitum quod 
quotiens infinite produfla eft una ex valorifaus de > 

Idem patebit fubftituendo quotientem prò > in xquationem propofitam. 
Videbis enim terminos illos lefe perpetuo deftruere in quibus x elt mini- 
marum dimonfionum. 
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^^UM in Epiftolù D. Newtoni, vel in la- 
\j cem jamdadum e di ti s, vel qaa in manta 
nòftras inctderunt, reperiantar aìiqua qui ai 
banc DoSrinam fertinent, ea excerpere €# bme> 
TraSatai adjmgere vifam eft. 
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EXCERPTA 

Ex Epiftolis D. NEWTON r 

Ad Methodum 
FLUXIONUM, 

E T 

SERIERUM INFINITARUM 

Speftantibus. 

F^^menttm *EfifioU ad D. Oldenburgìum i; JunU tSjé mjfd.- 

IiRaClìoRes in lufìnìtas Series redacuntur per divifiónem ) Se- 
I ^antitates radicales per ' extiaCHonem radicum, perìnde 
I ìnftituendo opetariones ìftas io fpec'iebus ac igftitui folent 
I in decimalibus numerìs. Hax iìint fundamenta hanim re- 
I . duQionum } fèd extrafUones radicum, multum abbrevia - 
■^ antur per hoc Jleorema. 

f+pq); = p- + ^ Aa+ ^ Ba+ '^ Ga+ =5= Da + &c. 

Ubi P + PQ, fignilicat quanritatem cojas Radix, vd. etlam dimcnfio - 
quzTis, vel radix dimenfionìSa invefiiganda eft. P, prìmum tenninam • 
qoantitatis ejus } .(^t telìqaos terminos divifòs pet prìmum. Et ^ì nir- 
metalem indicem dimenfionis ipGus P + PQ.: Sive dimenfio Ìlla inte^ 
fit ) five (ut ita loquat) fìa£h ì five afficmativa, fìve nativa. Nam, , 
ficut Analyfhc^ pio lu, «a, 8ec fcribete fòlent a\ a\ &c. fic ego, pto 
Vi^Va',ycjiJ,&cicribofl'", rf^, a^j & prò i,£»^,rcrÌbo «-%«■•,«"». - 

Et: 

* Sxtét M^tU M Ttai. }. Ottptm WaltlCi. 
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Et He prò pj^^pj ItiibOOTx:r+i^|-tìSpro^jf=_^ 

fciibo a'tx a > + *■«!" ^ • In quo ultimo afa, fi j s + i'»| ~ t concipiatui 
effe P"+P<il- in Rtg»l> i "'« f = '"> Q-=Tr' » = — 2, »» = ?■ 
Deniqne, pio tetminis intei opetandumtoentis ùi quoto, nfuipo A, B,C, 
D aa. nempe A pio primo termino P", B pio feaindo ; AQ, & Ce ilein- 
.cq>s. Citeium ufus Reguli patetóexempUs. ^, ^ , ^ 

Eranpl. I. EU Vo^- (feaf + «"l')= '+ s — Ér + TÉ; — T«? 
+ Bi: jtc. Nàm,io h« cara,eft P = c', Q.= 7Ì, « = i, » = 3, A 
(='^=-S-|i)=c.B(='AQ) = |l. C( = !^-Ba) = -B. S'fi'^de- 

inceps. . c*i-»« 

Exempl. !. Eft Vf- '-'<•"-" (1. t.ci+<«-»Mn =£+-5;- 
^ij.i«jt4 i6-3i'« _^ gj^^ Qj patebit Hib&ituendo in allaiam Regulam, i 

pioB, 5P»«, e pioP. y'-^Btoq PMtfttlii m-x'fuMitiii 

pio P, a'-T^P™ Q-' ""■"' evade» i',: mt'i-»' = — «+-^5^ 
o^ii'Uc^xtc" ^ g^g_ PjJq( modus eligendus eft, lì x yalde paivum fit i 

poScrior.'flvaldemjgnum. _ 

Exempl. 3- E» P^T^fer, C"» eB,N>c,i-a--M -t) aajualis 

, = ,. A(=*P.-=y'-^)=J-.k«'ftf-B(=^AQ.=-T>',">'^; 

EMBpl.4. R>di» cMca ex qiudiaiOKjuadiato ipfigs i+j, ( hot 

Nam? = i, a=T> "' = 4. " = 3. A (=Pf ) =''♦, Se. ^ 

Exempl, y. Eodem modo fimpìices etì am po teRares eliclmitur. Ut 
fi quadia».£ubus ipBus d + i, Oxx eft, J+lj', feu i+ «;*) defidtre. 
tui : eiit, juxta Regulam, p=^a=-j,'» = S,K» = 'i =''«^'"= 
A{=r;) = J' , B (= "AQ.) = l'i', K fic C = io<;ì£, D = io,^.>, 
E = si.^S E = «', & G (= --^Fa) =<=■ Hoc eft, i + «,' =< J' + S^*» 
+ I oi's' + l«J'e! + jA» + e'. 

Exem. 
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Esempi, é. Qpijietiam Dlvifio, .five fimplex fic, five np«ita« per 

candem Regulim p«£citur. Utfi ji; (hoc efij+lj"' five J+^ ^) 
in fèrìem fimpUciam tetnitnoram Tefolvendum fit : Exit juxta Regulam 
P = i,Q.= i.» = — I. « = !,«£ AC=^■=i ^)=<l- ièuj, B 
( = fAa = -ixtx|=-f., KficC = ^,D = -Ji,to. Hocell 
ì,-. = ì-h + 'r.-T. + i"- 

Exempl, 7. Si.c std-^e\-' (hoc eli unitas ter divìEi per i{4- «, ve! 
iond per cubum cjus,) evadit ^ — g + 7Ì — !gl + Kc. 

Exempl. 8. Et NxJ + ^|~t, (hoc eftNdmfumper iadlcemcttbicam 
ipSusi + O «*'''*' X 4 — '-i + ^ — -^+Sic. 

Exempl. 9. Et N X J+7] - * (hoc eft N divilùm per radicem quadra- 
tiKubiom ex cubo ipfius i+e, &n ^^, ^) (jj!,,^^,, n ) evadit 
Nx-^,-JJ+-!2S 2^ + atc. 

Per eandetn Regulatn Genefìs Foteftatum, Dlvìfiones per Poteftates 
ant per quantitates radicales, K Extrafliones radicum altìorum ìd nume- 
rts etiam commode inftiniuntur. 

ExtraQiones Radicum afl^arum in fpeciebus imitantut earam excra- 
ftiones in numeris, fed methodus VietA or Oìightredi noflrì huic negotio 
minus idonea eft : Quaproptet aliam excogiiaieadaftus lìim. {J^njvgfge^ 
àmen exbibttur in TraSatu precedente Pag. 8 J 

Qiiomodo ex arquationibus, fic ad in&iitas lèries redu£lis, Area; -& 
Longitudine! curvarum, Contenu Sa Supeifìcìes fòlidorum, vel quorum- 
libet legmentorum fìguiarum quarumvìs, eorumque Centra gravitatis de- 
lerminantur j K quomodo etiam Curva: omnes Mechanicìc ad ejufraodì 
xquattones infìnitatum feiierum reduci poflint, indeque Problemata ciica 
illas refblvi perinde ac fi Geometrioc eflènti nimìs longum foret defcri- 
bere, fufiìciat fpecimina quacdam calium Problematum recenfuillè : In- 
ane iis, brevitatis gtatia, literas A, B, C, D, &c. pio terminis lèdei, 
facut fub ioitio, nonnunquam ufurpabo. 

I, Si ex dato jf»« reSo., vel fnu verfo^ Arem iejideretirr : Sit radius r, 
& finus reftus « : Etitque Arcus = * + ^ + ^ + nS« ^'^^^ ^^ ^^■> 
= ' + T^A + i^^ + |i^C+ ^^D + &c. 

G Vel 
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Vd, flt 1 diameter, ac « finus vetfus 5 K elit Arcus xqualil 

fi,;, fi + 2* + -5Ì + Kc. hoc eft, =Vtbi in 

1 -4- ^ 4- Hi + Ji- + Se. 

s. Si viciffim, « too -^r™ iifderiuir firn .• Sit radius r, lic arcus x ; 

Eritqoe finus teSus = x- ''. + ^ - ^ + 5» " *"=• ""^ '^ 

?. 5i ^rn» capteniìu ft in ratione data ad ahum Arcsm : Etto diameter 
= i, chorda arcus dati = «, & arcus qua:fitus ad arcum illuni danim 
ut » ad I { Eritque arcus quzGti Chorda = «x + ^7^'A + ^7^** 
^^^xxC-\-f^xD^-^f^x£-\-iic. Ubi nota» quod cum « 
eft numerus impar, feries definet eflè infinita, & evader eadem qu« pro- 
dit per Vulgarem Algebram ad multiplicandum datura anBiuom per ittua 
namerum »■ jy 

4. Si in Axe alterutro AB,EllipIèos ADB — 

(cujus centrum C, & axìs alter DH) detur 
pun£tum aliquod E, circa quod re£la EG ' 
occurrens Ellipfi in G, mom angulari fere- 
tur ; & ex data area fèSoris Elliptici BEG, 
quiratur refta GF, qua: a punfto G ad ax- 
em AB nornulìcerdemittUur : Efto BC ^9, 
DC = r, EB = t, ac duplum areac BEG = x ^ 
et etit GF = f- sV.»' + ^S^'"' - ^*ìM^,'1:;«?e:x. + Se. 
Sic itaque Aftronomicum illud Keplai Problema refolri potelt. 

5. In eadem Ellipfi, fi ftatuaturCD =r, ~ = (r,RCF =*:ErÌt arcus 

EUiptic«sDG=x+ èx'-^^x'^ ~p-.x'^ Tspx'+ ^x"+8a. 

V^ aire* *~24r>i:* ""«T'c' 

J- _i_ _L ■ _i 3_ 

* UIC* T^ 48rc' ~ Sir'e* 

iijsc' 353 re* 

Hic nmnerales Coeflìcientes fiipremorum terminomm (t, Vr,, Tfi 8ec-) 
flint in Mufica progreflione : Et numerales Coefficientes omnium inferi- 
onim in onaquaque columna prodeunt muliiplicando continuo numera- 
lem Coefficieniem fiipremi tennìai per terminos hujus progreflìonis 



dbyGoot^ie 




FRAGMENTA. 



>7 



^^, '^', -^i *^'. *^' Se. Ubi » BgniBat mmenini dimenfioiiiim 
ipfios e in denominatore iftius ibpremi tetminì, E. g. ut tetminomm ia> 
Ita ^^f^, numeiales coefficientes ìnvenìantur, pono « = 6, ducoqae ^ 
(oQiDCralem coefficientera ipfius ^a^) '^^-p, hoc eft, in 1 1 8c prodit 
^ nameralis coefficiens termini ptoxime infèrioris : dein duco hanc -^ 
in^i^, fivein^, Iioc eft, ìOt» & prodit 4\ numeralis coefficiens 
tettii termini in ifta columna. Atque ifta .^ x ^^ facit i4t numeralem 
coefficienteffl quarti termini -, & ttt x — g— facit -^^-rr numeralem coeffi- 
cientem infimi termini. Idem in aliis ad infinitum ujque columnis prz- 
liari poteft : Adeoque valor ìpSus DG per liane Regulam prò lubitu 
produci. 
Adlixc, 6 BF dicami », fitquerhtus leaum Ellipfeos, tt.t = -~^ 

&it Aicns Ell ipticus 

BG=l'r»int+ ^X,— 2 



— V !^ + ¥«■( — -i+ie'V'. + Sc. 



Q^re, fi ambitus totios Elliplèos defìdereturj Bilèca CB in F, & 
qoaje Arcum DG, per ptius Theorema, 8c Atcum BG per pofterìus. 

6. Si, vice verià, ex dato arcu EBìptico DG, gasratwr Shtvi gut CF ^ 
iiimdiaoCD=r,^=r, sarcuilloDG =ii Elie 

CF = 7 — ~7' ^^' '■nz' — &'■ 

— -^ 

Qujt autem de EllipB diaa funt, omnia fàcile accommodantur ai. 
H;petbolam -, mutatis tantum fignis ipfc- j, 
rum e 8e * obi flint imparium dìmen- 
lìonum. 

7. Fraterea, fi fit CE Hyperbcta, cujus A- 
rymptoti AD, AF teftum angulum FAD^ 
connituant j 8C ad AD etigantur utcunqoe 
perpendicuU BC, DE occurrentia Hrar- 
bolx in C se E : & AB dicatui <i, BC t, 
& atea BCED x ; 




»» 



EPISTOLAROM 



Erit BD = f + ^, + s'i, + ;^ + n3W+ »'• 9","f^- 
entcs denominatorum prodcunt molliplicando termiiiot Bdjm Amlme. 
tlcz piogreffionis, i, 2, 3, 4, S. &'• "> & continuo. Ec bine ex Loga- 
rirhmo dato poteft numerus ei competeos invenire. 

8 Efto VDE gmiratrix, cujus vntex eft V, cnttoite A centro & Ah 
ftmi-diaroiitro Cuculi ad quem aputnr. Se angolo VAE reSo ; Demmo- 
que ad AE perpendicolo quovis DB, & aSa Quadntticis Tangente DT 
occurtente axl ejns AV in _T : Die AV = «, Se j; f- 
AB = jriEtitq,DB=ii— ~^-^ — 8K. 



AVDB=«-fi-iè 



+ «ce. Et Alta 



~-Kc. EtAicas 

'*'""""' 37»' ' SMS-* T.^?»"^*".'™ 

Unde Ficiflìm, ex dato BD, vel VT, a« area 
AVDB, arcuve VD, per relòlutìonem a%£li- 
rum zcmtionum erui poteft x feu AB. 

9. Etto denique AEB ^6«roiÌM, revolutioiw 

EUipfeos AEB circa arem AB genita, & ièfta planU auataor, — , 

em ttanfeunte, DG parallelo AB, CDE perpendìculaiiter bìfccanie axem, 
K FG parallelo CE : fitque reftaCB = a, CE = e, CF = x, K FG = j. 
Et Sphzroideos l^mencum CDGF dìflis quatuot planis compreheofutn} 




~" 5a» iSà" 



^■*7« 



r — 8CC. 



"' '' , , ì«' Of- 



.ii — aL_Kc. 

.2£l_Kc. 

57tìd» 

-KC. 



,^— — -|o — teN^ 
( ~c 'r 3 

Ubi nainerateì coefficientes fuptemonim termìnoiom ( '< — f' S; 
-"° -tW-'W > in infinitum prodocuntm mutaplicandoptunum coeth- 
tem 2 continuo per teiminos liojos piogreffionis , 

_nM .^ iiTk' j». sJ. E,„„me„i«coefficìeotestenninoiam 

in nn"i;óuVqàe"c&um'na'dèfendcn.!um in in6ni.™ P'"*"""" ^l"'''; 
andò contìnuo eoefficientem rupreoti termtni .■" P"™ "''°™" ^' 
eandem ptogteffionem, in fecnnda antem pet lemiinos liujus ^^^ ^^^ 
112 Ul Ui Ji-' Kcintettiapeiterminosluijns J75, ;7;,(,^ IM^""^" 
lTq;.ra'p^'t=rminosh»jusil-;.JH,|f;> 6<e. in quinta per <^<^ 



*»j"s ^-fi. Si, 1^. «'• E"^ " '°^"""'- 



Ec 
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£t eodem tnodo fègmeota atnmm fòUdorum dcfignori, 8c valons to- 
nuB aliquaudo comoaode per ftcies qua£em numeraìes in injiiutuiii 

produci poITunt. 

Ex htt viderc eft, qnantom &ks Anal7fèo& per hujafoiodl infimtas 
zi^uationes ampliantiir : Qpìppe goar, earun beneficio, ad omnia parne 
dixeiim probfemata (fi numeralìa Dit^òatiti & fimtna excìpias) fèlè 
«xtendit. 

Non tameo omnino uoiverlàUs evadir, nifi per ulteriores quafdam 
metbodas diciendi feiies ìnBjùas. Suat enim quxdam Problemata in 
quibus non liceat ad fèrìes infìnìtas per diviConem rei extra£lionem ra- 
dicnni fimiritcium affèflarumve, pervenire. Sed quomodo in ÌRìs cafìbus 
prooedendum fit, jatn non vacar dicere ; tit neque alia quadam tradere 
quac circa reduaiooem in&iitaxiini fèrierum \a fìnitas, ubi rei naton ra" 
letir, excootavL Kam parcios Icribo, quod ha: ipeculaiiooes diu milii 
fàftidio eOe cceperiat, adeo ut ab iifclem jam per quinque fere anoos 
abftinuerim. 

Unum tamen addam .- quod poftquam Problema aliciuod ad infinitam 
xqoationem deducitor, potTine Inde varìz approvlmationes in ufum Me- 
chanicae» nullo fere negotio formari ; qua:, per alias methodos quajfitx, 
multo labore temporlfiwe dispendio corniate folent. 

Cujus rei exemplo eUè polTunt TraSaius Hugenii aliorumque de Q^ia- 
dtatuia circuii. Nam, ut ex data arcus chorda A\ & dimìdii arcus chor- 
da B, atcum illum pioxìme aflèquaris j finge arcum illum effe r, Se cir- 
coli radium r ^ juxtaque fiiperìora erit A (nempe duplum finus dimidi! it) 






I— «cEiBs=^s— - 



Due jam B in nutnerum fì£littum », Se a produco aufet A, & refidut 
lècundum tcminum (nempe — 5;^?+ ~^,) «> «t cvanefcat, po- 
iie=Oi !ndequcemergct«=8,eterlt8B— A=s3ai + — jjf^ + acc. 
hoc eft " - = * i errwe tantum exìffente ^ — 8cc. in exceffb. Quod 
eft Theorema Hv^eniantita. 

Infiiper^ fi in Arcus B*, fagiita AD 
indefinite produfta, qua:ratur punftum 
G, a quo afta: retta! GB, Gb ahfcindant 
■Tangentem Ee guam proxime aqualem 
Arcui itti : Effo circuii centrum C, 
diameter A!C = rf, & fagitta AD = * : 
EteritDB(=v'sr:i^) 

. , J A .^ o 




EtAE(=AB)=<I=^ 



H 



Et 
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J£.tAE—tlB:liD::l£:AGiQsaKf^G-id—it—'-^—\A+tiC. 
Finge ergo AG=4i(-+xi«viciflimeritDG(4<(-4»):DB;:DA:AE-DB. 



Q!areAE-DB = ^+4 + 



J^ jooi^ 



+ Kc Adde DB ; S ptodit 



lOorfT 



+ 8CC. Hoc aufèr de valoie ipfius 



AE fupra habito, 8C reftabit enor -^ + vel — Se. Quale in AG, cape 

AH quìnam panem DA, et Kà = HC, et aOst GBE, Gfa abfcindeot 
Tangemem Ee quam proxime zqualem arcui BAh j errore tantum 
ezìftente-^ v^'Ix+vel — Scc. muito minote fcilicet quatn in Theore- 
miKHifaii. Quodfiliat7AK:3AH::DH:»ietcapiaturKG=CH— «, 
erit error adliuc multo minor. 

Atque ita, lì Circuii lègmentum aliquod BAfr per Mechanicani defignan- 
dum eflèt : Primo reducerem Ateam ìftam in Infinitam lèriem, pura faanc 
BiA = ;J'»* — T — "S. — ^— Se. Dein qnzterem conBtu£)iones 

51(5 nji jSrfP 

Mechanicas qnibus hanc feriem proxime affe qnerer ; cnj nfmodi funt bx: 
Age reaam AB, et erit ftgmennim BSA = fAB + BD x 4AD proxime ) 
eziltenie fcilicet errore tantum ^, Vi* + Kc. in defeflu : Vel proximius, 
erit fegmentum illud (UfeOo AD in F, te aBa leSa BF) = t!lli! x 4AD s 
exiftente errore folummodo ^VJx + &c. qai femper intoor etitqoaiD ~ 
totius lègment!, eiiamfi fegmentum ìllud ad uique ièmicircolum angeatur. 
Sic et in EliìpB BAJ, Ini, Fif, rrtcahit.'} cujus veriex i\, axis altenitet 
AK, & latm teflum AP i cape PG = j-AP + ''"',;J^" x A?. In Hyperbo- 
la vero, cape PG = 4.AP+ '^f„',^— x AP. Et aOa refla GBE abfcindet 
tangentem AE quam proxime xqualem arcui EUiptico »el Hrpetbolico AB, 
dummo lo Arcus ille non fit nimìs magnus. 

Et prò Area fègmenti Hjrperbolici B>A ; in 
DP cape MD=^, K ad D&M erige 
perpendicuU D>, MN occarrentia remicircn- 
lo fiiper Diametro AP defcnpto : Eritque 

*"""k4AD = BM proxime: Vel proxi- 
miill, eri.'-^*x4AD = B*A -, fi modo 

capiatuiDM = ^^. 
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Fragmntum EpifloU D. Newtoni, ad D, Ol- 
denburgium 24. Odob. 16^6 miffa. 



Oogitudo GfàdU fic conftniitur. Sit VD Cipit^ AV Dia- 

mecet Circuii ad quem 

aptatur, V vertex, AF 

Afympcota ejus, ac DB 

perpeodiculare quodvìs 

ad AV demURim. Cum 
lèmì-axe AF = AV, fit femi-parametro 
AG =-^AV, defcribatur Hyperbola FiK j 
Se ìnter AB & AV fumpta AC media 
proportionali , eilgantur ad C & V per- 
pendìcula Ci, VK Hyperbolac occunen- 
tia in i & K ì Et aganiur teQx KT, h 
tangCDtes Hypeibotam in eifclem K 81; 
i, et occurrentes AV in T 6f t j Et ad 
AV conftituatur reflangulum AVNM 

aguale foatio TKkt. Et Cijfoidit VD longìtudo etk Sestupla altitudinis 
VN. Demonttiatio perbrevis e&, 

t&nc fèqcniMT IcTipn funi in eiplicaricmeiii Epiflolx pmcdeotù.] 

Qpod vero atttoet ad Inventionem lernunorum 
/>, 0, r, ( vide pag. 3; 8c 8 : ) inextni£tioae Radicis 
afiecla:, primum p Re eruo. 

Delcrìpto Angulo n&o BAC, latera eius BA, CA 
divido in partes zquales ; Se inde noroiales erigo diP j^ 
trìduentes angulare Ipatìomìn acqualia 



vel quadrata, quz coocìpìo denominata eflè a dimennonibus duarum inde- 
finitarum ipecierum, putaxScji, r^ularicer afcendentium a termino A ^ 
proot vides in Fig. i. infcrìpias. Ubi ji denotai Radìcem extraheodam } 
et X alteram indefinitam quantitatem» ex cujas potefiatìbus lèries confici- 

enda 



B r«.i 




pr-iip 


!»• 


■y'I-f 


1 j 


»> 


,'nr 
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end2 efi. Deinde, cuoi iEquatio aliqua proponttur, parallelograinnu 
fiugulìsdus teiminis conefpondeoria infignio nota aliqua : Et Regula ad 
duo vet forte pluta ex infignkis paraUclogiaimnn applicata ; quotua 
nnum fit haniimmum in colunina bnifira juxta AB, & alia ad Regulam 
dntrot&n St», cKoraqu» olBn» non contingcMia Regulam lìpta cani 
jaceant} Scligo teiminos ^Equationis per paraUelogiamma contingentia 
Regulam deììgiiatos, & inde qusro quantitatem Quotlenti addendam. 

K^j. SicadextrahendainRadicem;r,exj«— s«yi 

+ ^ jr* — 7***»^ + 6a*x> + hn* » o ^ p> 
rauàogramma 1|ii}ds tenninB te^ndentia 
iìgno nota aliqua ^ ; ut vides in Fìg. 2. Dein 
applico Regulam DE ad inièriorem e locis fig- 
nacis in 6nìfira coUjrana ; eatnque ab infèrio- 
Pc ''^"s ad fuperiora dextrorfum gyratc facio, 
■ft- E,"-- donec alìum fimiliter vel forte plura e reliquis 

fianads locis ccepetit attingere. Videoque loca fic anaBa effe «1, ff, 
8?j" E tetminis itaque, / — 7«'»--j" + ««!«' tanquam nihilo iqualibus 
(K ìntupei fi placet leduSis ad „• — 7»' + « = o, ponendo y = .«/mJ 
quirovalorem y, & invenio quadruplicem, -\-Vax, — Vn», +»'2»«, & 
— 1'2«», quorum qoemlibet prò primo termino Quotientis accipere licei, 
prout e radicibus quampiam exrrahtre decretam eft- 

SiciEquatioyi +o«> + ««|r— «1 — 2»' = 0, quam refolvebam in priori 
Epittola?dat— 2«' + «»r + J" = °. Kinder=<iproiime: Cura ilaqo» 
a lìt primus teiminus valoris y, pono p prò carrerls omnibus m inautum, 
8t fubftituo a + p—y. (Obvenient hic aliquando diificultates nonnulla 1 
fed ex iis, credo, letor fé proprio marte exlricibit.) Subfeqnentes tero 
termini » r, j. Se. eodem modo ex atquationibus fecundis, lertiis, catie- 
tilijue eriunrut, quo primus p e prima, fed cura leviori 5 quia carreri 
valores » folent prodire dividendo terminum involventem infimam poteua- 
tem indefinitz quantitatis i per Coefficientem radicis p, }, r, aur s. 

Intellexti credo ex fupetioribos, regteflionem ab Areis curvarum ad 
Lineas reftas, 6eri per hanc extra£lionem Radicis afTeflìE. Scd duo alii 
funi modi quibus idem peificio. 

Eorum unus affinis eft Computationibns qaibus coUigebam approxi- 
mationes fub 6nem altetius Epiftoli, K intelligi poieft per hoc exem- 
ptura. Ptopnnatut iEquatio ad Aream Hypetboiat « = »+ i«« + 4Jt' 
+ i«< + i«i Kc Et partibus ejus multiplicatis io iè, emergei z' = »■ 
+ Ji + jj.x< + i«',ac. ii = »'+{Ji«+^«',Sc. »< = «•+»',&& 
5;! = x' Se. Jim de«aufero4»ji, & leflati— 4» = «— .;»'— ^i»» 
— ìIxs'rc. Huic addo4»i,&fiii— -;i' + 4»' = »; + T*t»* + 'A»'.8":. 
Aufe'ro J-i<,K reftat»— 4«' + 4«i— tt"' =<— rl^'.to. AddOi^^', 
Sliti'^ia' + i»'— i^** + tÌt»' = « qaaroproxime ; fite « = « — 4* 
+ ixi-JTi'+-r;^»', Se. 

Eodem 
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lEodem modo, Senes de nna indefinita quantitate, in alUm ttansfoti 
' pdfìint. Q.uemadmodum fi pofito r rad io cìrcoli, x Gnu ie9o arcus z, 
^^^^^^^ Kc. longitudine arcas iftios} atqae haoc Setiem a 
Sinu re^adTangentemveUemtransfène :QaxTolongìtudlnemTaQgenti$ 

'' 8c tedoco in Infinitam Serìem «+ r; + ^ + 8cc. Vocetat ha:c 
-quantitas, t. CoUigo poteftates gos *)=«i + H-8cc. ti=:*i + scc. 
Aofèro aotem t de z, & reftat *— / = — -f*» — -A*» — &c Addo -i**, 
&fitx— t + -fti = -f*J + 8tc. Aufèro-^^&ieftatìc— t+ftì— f{T=o 
quamproxime. Quate eftz=t— ft' + T^*— *«. Sed fimiis in ufus 
Trigonometrìcos me juffiflèt exhtbere expFdfionem Atcus per Tangentem \ 
eam non hoc circaitu, lèd dìieSa methodo quzfiviflènri. 

per hoc genns Computi coUigontur etiam Setìcs ex doabus vd plurìbus 
Indefiaids quantitatibus conftantes ^ ecRadìces a&fiaratnXquatìonun] mag- 
na ex parte extrahonnir. Sed ad hiinc pofterìorem ufiim adhibeo potius 
methodom in altera EpÌftoladefcT!ptamtanquamgenetaliorem,8c(Regi^is 
pco EUfitHK foperfluoram terminomm babitts) raulo magis eueditam. 

Pro Re^effictne vero ab Aiós ad Lìneas xectas, U. fimtlìbus, pofluot 
Irajafinodi Tbetmmata adinberi 

THEOREMA I. Sita:=«;+&)F» + cyJ + (fy4 + (7% Kc 

Et Tìcìffim erit jr « \ 

ExaifU gratta. Froponatur iEqaatìo ad Aieam Hyperbolx, saejr 
~~T>* -V tJ''~~-77* + t}^ ^^' ^' fubftitutis in Regula i prò n, —4^ prò &, 
iproc, — ^ptod, fic-rproe» vìciiEm exoigit, j!=x+|x» + ^* 

Et viòlliineiit^ss | 

-> 
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ExmpU gratta. Proponatut iEquatio ad Arcum eirculi, x =j! + g; . 
^ i!l -^. JZL- ^ &c. Et fubftitutis in Regala i prò «, —-, prò b, -^ pto e, 
^^ptodKCi orieturjr = x— ^^ + Y& — ^. + &c. 

iPf f f f ^f t^f ^f ^^ ^f ^f f i^ 

Tragmentum 'EpijloU D. Newtoni, ad 
D. Wallifium Anno 1692, miffa. 

tUB finem Epiftolx antri 1*76 [ Hdcfmt verba Wallilìi] fcribit 
-| [D. iVhpfojfB*] etiam Problema determinandt Curvas per con- 
^ dittones Tangentium in faa potevate eflè, ona cum aliìs diffici- 
le^ Itotibus } ad qua: folvenda le ulùm efle dicit duplici metbodo, 
una concinnìore, altera generaliore \ & utiamque literistranfpolìtiscdat: 
dux in oidinem reda^z hanc fèntentiam exhibent. Una rneweius conf/lìt 
in ExtraS'tmt fiuentis quantitat'u ex Aqaatione final invohente fiuiàoittm ejus. 
jtìtera tantum in affmnptiove ferìn prò quantitate gualibet incognita ex qua 
tetterà commoie derivari poffmt ; (f in collatione termnarvm bomojegonan 
étqMotionis rejaltantis ad enendot terminos a^tat^tt Seriei. Haram methodo- 
rum Secunda ex verbis jam recitatis abique ulteriore «plìcatione intelligi 
poreft i priorem ab Authore jam accepi ut ièquitur. 

Hate methodus, ait, ejufdem eft generis cum ea prò extrahendo radices 
et zquationìbus affeftis fuperius deftripta. Pone ^uod Problema relòl- 
vendam redacatnr ad xquationem fluentes quantitates y S; z ana cum 
earum fluxìonibns ySci. involventem, & qaod fiuxio ipfitis z uniformis fic. 
Ut hzc fluxio ex zquatione evanefcat, prò ea ponatur uniras, & manebìt 
acquario iblas y, zSiy involvens, qaum Refohendam vocat. Proponitur, 
inventio ipGos y in Serie infinita convergente, qui Iblam z involver. Hoc 
in altquibus zqaationibus imponibile ett, in afiis prxparationem aquario* 
unni requirir, uhi vero dire£le confici poflit relòlutio eft hujufmodì. 

PROBLEMA. 

• Exm tf^tU in Ttm, 2- Opnutt VtSiùL 
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PROBLEMA- 

Ex aquatione fiaxionem radicis involvente ra- 
dicem extrabere, 

RESOLUTIO. 

TErmini omnes, ex eodem aquatìonis latere confiflentes, acquen- 
tur nihilo, & ipfarum j- & > dignitates ( Ci opus fit) exaltentur 
vd depnmamur, fic ur carum indìces nec alicubi negativi fint, 
DCc tamen altiores quam ad hunc effbaum requiritur j & fìt 
it* tenniniis infimac dignitatìs eorum qui ncque per^ neque per ejus fla- 
xionem jinegueperearumdigniiaiemqpamvìs multiplicamur. Sit l-x^f}*- 
tsminus alius quilibet, 8c omoes otdine terminos peicurrendo collige 
ex fioguUs ftorfim numenim —^ fic, ut toc habeas ejufmodi numeros 

3U0C funt termini. Hotum nuroerorum maximus vocetar r, &: z' erit 
igoitas primi termini Seriei. Pro ejus coefficiente ponatut a, 8c in zqua- 
tione qntc reftlvetida dicinir fcribe az' prò j, K raz"^ prò ^j ac termini 
omnes refultantes in quibus z quflem eft dignitatis ac in termino h.\ fub 
propriis fignis col]e£ti, ponantnc a:quales nihito. Nam hzc zquatio debite 
reduda dabit coefficientem a. Sic faabes az' terminum piìmum Seriei, 

OPERATIO SECUNDA. 

Pro reliquis omnibus faajus Seriei terminis nondum inventis ponep^ 
& hibcbis ^uationem j~gx.'-\-p^ & inde etiam ^uationemy=i«ra'"' 
■\-p. In refolvenda, proy &y fcribe hos eorum valores Se habebis Relòl- 
vendam novam, ubii^oracium praftai ipfiusj: 8c ex hac Relòlvenda pri- 
mam extrahes terminum Serici p eodem modo atqoe terminum prìmum Se- 
riei totius jr=« z' +p ex Refolvenda prima extraxifti 

OPERATIO TERTIA ET SEaUENTES. 

Dein tertiam RelÒIvendam eadem ratione invenìas atque ftcundam in- 
Tcntfti, & ex ea terminum tartium Seriei totius extrahes. £t fimilitet 
Rclblveadam quartam invenìes. Se ex ea quartum Seriei terminum, & fic 
in infinitam. ferìes autem fic inventa erit radix ,£quationis quam extra- 

'«"°^""''- EXEMPLUM. 
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EXEMPLUM. 

EX ffiqratioKj'i'-i'ij— 1-» + *^'=°. «tnkenda fit «^ 
dk, Ponei = i, SiEquado CTad«,«-i'jr- <«+* = ?, <)«»; « 
Rrfolvenda. Jan veto teraÙDUs inBmus in quo na , iwiuej, lepenrar. 
eft il qui i»6 fa' stqoatus dat x = o. Terminis rdiqmsjC, -x^ pone 
iarj"xqualemfac«aive, K indein primo caft habelisp=c, .=a.«-f. 

in tondo u=J, «=0. «t «=•• E' W"' -^ *' '" '"'°° ."^ "" 
6™do- r Unde r e» o, K «- S r»»— funt « & oj quarum ultina 
dM «aoin Refolvenda projtt» fcrlptsc,ptoducunt «. + «■- il 
vi' Vietmini .«&-«, in quibns inde» digmam x eft a fin o. 
Ìfcl'.q^S.n<,<ltnt»=i Unde primus Serie, termmos «f e»a- 

OPERATIG SECUKDA. 

Piotetminis leliquis ponej,, Khabelis iqrationemj=i+J', «inde 
;«, oui valoKS in Refolvenda ptojiKJ fobftitmi dant Refolvendam 
novra 1* +H'-x:? + & = o, ubi p ai »ìces fobeant ìpfilum , S ,. 
Termlnas unlcus in quo necj. neque> reperitui eft &, qui ""■^'"f 

™al™roc«ffi«! , a inde in primo caTu tabebB m=<^ .= .. & «-o i g 

-iiiK "Jlil» evadit primo cafi i, in fecundo i, in terao o. Unde , e» i, 
K af uUl-' fint « & a. Termini duo ultimi « & « in Refolvenda 

"iSo, diit a=-i. Unde <ix, terminus pnmus Seriei y fit-i^ 

OPERATIO TERTIA. 

Pro terminis teliquis nondum invenlfe pone j K habebis Iquarionem 

- w + ,,slndep=— i+j- ani valores ptop&pm Refolvenda 

novìffimrubllituti producunt Refolvendam novam liq-xq + qq + jxx. 
_zi} = (3. Ubij&jvices fupplent iplòrumjSr. Termmus nnìcus 
in ouo neqnetnecjreperimt eft ^xx, qui cnm tocoUatus dat >.=l. 
T—.:.j. Zìla»h 2* —za. +VI, —II? pone Ivq-^ atqualem fuccef- 
I^riMÌt^'c.fu1;>SJV = ?- = .. &*=o. in iècundo. 
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/* = i, <«=i, i? = Oi JD «ettìo, ^ = 0, «=2, il=o: uqtiaM«^=2^ 
« = o, ^=: I : & inde^^^evadit in primo cafii «, in feciindo, tertio. 
Se quarto ». £t bine r cH 2, vd oz' & r«t'-« fiint «* & 2« .• qui va- 
lores in Refòlveodapro j& jfubftitutì dant aiaz»— «> + A«*+|rc 
— 2«».i 6[ termiai 2^az9s -{- Xzx in quibos index dignkatis z. eftAlèu 2, 
pofici iquaics tàìAo, daat « = — ^ linde ax' terminas primus Sedei q 
eiadit— ^. 

OPERATIO aUARTA. 

f ro leliqais Seria terminìs aoodum iaveotis pone r, & liabebis atqua*' 
*«»»« = —«+»•» *« = — 5 + 'i & inde lelblveodain novam 2^r 
+ ^ — '»+&"'^'+''— aa3- = oi 8c «tea per Metho(]uni iU- 
pecoiem hafaebìs — -^tOEminiun pcimmn Serìeir. Et fic pecginuin 



Eft ìghar ladlx cxtraheoda ;=i+p = i— 4x+g = rf— jx— ^ 
+ r = il— -i* — ^ — ^ — aie. Et operationem continuando produ- 
cere lìcer cadicea ad tecmMOS ^res. 

Et eadem tnetfaodo, didc jSevtotita^ radices zquationum, fluiiones 

lècundis, tertiaSj quartas, (y,y^h) alìal^ue iavolTentium, extrahi poflè. 

His utkur radicum ema&ioubus ubi ahx Metbodi nll profunt. Nam 
in EpiAola prcdi£la anni 167^ docet, quod in Soluctone pioblematam de 
TaogMtUias inverlÒcuin» cafus aUquì danrar in quibus bxc Mettiodus ge- 
oeraus non lequiritar : Se ipaiciculatiter, fi in trianguio re£tengulo quod 
ab ordinata, tacente, 8c interjacente parte abfcilTx conftttuìtur, reUtio 
duonun quorutnubet e lateribus cribus per zquationem quamvis defidatur t 
Problecna abfque Mechodo faacce geneiall folvi poteiìt. 

Metbodi autem bx omnes cam paniculares quam generales colleflim 
fumpia:^ foluticoem exbibent fecundx panis problematìs, ^uod Nemtomu 
fub iiiìtio ìftius Epiftolz bis verbb piopofuir. Data dquatione qvotcwnqut 
faentes quantìtates involveìtte fiuxionet invenire, £?' via ver/a. Natn tota 
tìuxioiium Metbodus in bujus diretta K tnverfa lolutione confiftit. 



K Part 
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Pare of a Letter from Sir If. Newton, 
to Mr. J. Collins, Novomi. 8. i6i6. 



e U no Curve-line exprefi'i bj anj Emation of tbret ternsy tbo\ 
t atiknovn quatitìties afeB aite atiotber in ìf, or tbe Indica of 



T Mere il 
tbeÌT Djgnitìes be furi quantitìet (fu^fe ax» + bxy + (^ = o, 
where X ^gnifes tbe Bafe. y tbe Ordinate^ \ f», », t tbe Indice»- 
of tbe dignities of x and y, and a, b, e ìatown quantitìet vìtb thehrfgns + 
or — , ) /yàjr, tbere ìs nofucb Cunte-Une^ but Ican^ in Ufi tban balf a quar* 
ter of an bouTy ttU vbetber ìt maj be Squar'dy or ifbat are tbefn^ìefi Figura 
ìt may be compar'd wìtb, be thofe Figuret Conic SeSiom^ or etbert : And tben 
bj a direS andfiort way, (Idare fcr/ tbe Jhortefi tbe nature of tbe tbing ad- 
miti of far a general one^) I con cm^are tbem, And fo if any two Figuret 
ex^efsd kf fucb Equationi bepn^mtded, Ican^ by tbe Jame Ride compare 
tbem if tbej may he crmgar^i. Tbit mayfiem a boìd affertìon, becaufe i^s hard 
tofay a Figure may^ or may not, be Squard^ or Compound mtb anotber -, but h^i 
pUin to meby tbefountaìn Idrav itfrom, tbo^ I wiUnot nndertake to prove it- 
to otbers. Tbe fame Metbod extends to Equatìont offour Termt^ and othert 
aìfoy but net fa generai^/. 

Frt^mentttm EfifioU D. Newtoni mI D. Colliafìuai, 
Novemb. 8. 1676, Latine redditam. 

Nulla extat Curva cujus^oatìo ex tribus conftat tertninis,ia qoa, 
ticet quantitates incognitz lè mutuo afficiant, vel Indices dig- 
nùatam fint furdìc quantitates (v. g. «x* + bxi^f + g' = o, nM 
X defìgnat Bafìn, y órdtnataro, k, (t, t^r Indices dignitatum 
ipfìusx Se 7, & u, ^, e quantitates cognitas una cumfignisfuts+ vel — ) 
nulla inquam hujufmodi efl; Curva, de qua, an Quadrali poflìr, necne-, vel 
quznam frnt Figurz fìmplicifiìoiz quibulcum comparati pol&t,five fintCo* 
nicx fè6tÌones live aliz magis complicata, intra bora; o^amem relpondere 
non pofTim. Deinde * methodo ditela 8c brevi, imo methodorum omnium 
generalium breviflìma eas comparare queo. Quinetiam fi duz quzvis Fi- 
gurz per hujufmodi ^quationesexprefiz proponantur, per eandem R)^- 
lam, eas, modo comparati poffint, comparo. 

Affirmatio quidem videri poteft temeraria, propterea quod pcrdifficrle 
lìt di£tu an Figura Quadrar! vel cum alia comparar! poffic, necne $ mibl 
autem manifeftum elt, ex eo unde deduxi fonte, quanquam id aliis de- 
monftrare in me fufcipere nollem. Fadem methodus ^uationes quatuOT 
termtnorum alìalque compierli tur, haud camen adeo generaliter. 

* Mttì^tdiOi batti ia Ctrtll. 2. Prtf, 10. TtaB. fifàtntk. 
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INTRODUCTIO 

A D 

Qpadraturam Curvarum. 

Uantitates Mathematicas non ut ex panibus quanr. 

\ minlmis coiiftaates, ièd ut tnotu continuo defcrip- 

tas hìc confiderò. Lineacdelcribunnir acdelcrì- 

bendo generantui non per appofìtionem partium 

' fed pei motum continuum pum^ìorum, fuperfìcies 

per motum Unearum, fòHda ptv motum fuperfi- 

: ciernm, anguU per rotatlonem laterum, tempora 

j per fluKum continuum, & fic in czterìs. Hx Gè* 

neiès in rerum natura locum vere faabent 8c in 

mota corporum (]uotidie cernuntur. Et ad bunc 

medom Teteres ducendo re£tas mobtles in longitudinem reSanun immo- 

feìlium genefìndocuerunt re£tanguIorum. 

Con^erando igitui quod quantitates zqualibns temporibus crefccntes- 
K crefcendo genitsc, prò velocitate major! vel minori qua crelcunt ac ge- 
nerantur, evadunt majores vel minores; methodum quxtebam determi- 
nandi quantitates ex velocitatibus motuum vel incrementorum quìbus gè- 
nerantur ; & bas motuum vel incrementorum velocìtates nominando 
Fhtxiomt & quantitates genitas nominando Fluentjt^ incìdi paulatim 
Jntiis i££; & 1666 in Methodum Fluxionum qua hic ufus fum in Qua- 
dratura Curvaium. L Fluxio- 
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Fluxiones funt quam proxime ut Fluentium augmenta xqoalibus tem* 
poris particulis quam minimis genita. Se, ut accurate loquat, funt in pri- 
ma raiìone augmentorum naicentium -, exponi autem poflunt pei lìneas 
quafcunque qux funt ipGs proportionales. 

Ut fi arex ABC, ABDG Ordìnatis BC, BD faper bali AB uniformi 

cum mora progredientibus defcribantur, haram atearam fluxi<»ies eniat 

Inter Jè ut Ordinatz defcribentes BC £1: BD, Si per Ordinatas ìllas exponi 

.pofiunt, propterea quod Ordinatz illz funt ut areamm augmoita nalcentia. 

Progrediatur ordinata BC de loco 

"-^ fuo BC in locum quemvis ncvum bc. 

_ /-^ K Cotnpleaturparallelc^ammumBCEb, 

,. :_i— — — " ac ducatur refla VTH qua: Curvam 

r* . -''' C^ tangat in C ipfiique bc 8c BA pro- 

: ^ dudtis occurrat in T K V: & Abfciffic 

AB, Ordinata: BC, & Linez Curvz 

ACc augmenta modo genita enim Bb, 

_: £c &Cc ; & in horum augmento- 

~~l rum naicentium ratione prima funt 

latera trìanguli CET. ideoque flaxi- 

^jjgj ìpfaram AB, BC & AC funt ut 

* ttianguli illius CET latera CE, ET 

8e CT & per eadem latera exponi pofltmt, vel quod perinde eft per la^ 
trianguli confimilis VBC. 

Eodem recidit lì fumanrar fluxiones in ultima ratione partinm evaneP 
centium. Agatur rt£la Ce tu producatut eadem ad K. Redeat Onlinata 
bc in locum fuum priorem BC, 8c coeuntibus pun£lis C fic e, re£ta CK 
coincidet cum tangente CH, fi£ ntangulum evanelcens CEc in ulrìma fua 
forma evadet ornile ttiangulo CET, 8c ejus latera evanefcentia CE, Ec 
H Ce erunt ultimo inter iè ut funt triai^uli alterìus CET latera CE, ET 
& CT, 8c propterea ìn hac ratione funt fluxiones linearum AB, BC K AC. 
Si punfla C & e parvo quovis intervallo ab tnvicem diflant reaa CK par- 
vo intervallo a tangente CH dìftabit. Ut re£la CK cum tangente CH co- 
ìncidat Se rattones uliimz linearum CE, Ec Se Ce inveniantur, debenc 
punita C Si: e coite Se omnino coincidete. Errores quam minimi in rebus 
Macbematicis non funt contemneodi. 

Simili aigumento fi cìrculus centro B radio BC delcriptus in longitudi- 
nem Abfcifnc AB ad angulos re^os uniformi cum motu ducatur, fluxio 
folidi geniti ABC etit ut circulus ille generans. Se fiuxìo fupeifìciei ejus 
-erit ut periraetcr^Circuli iUius 6l fluxìo linea curvz AC «onjunftim. 

Nam 

DigiiizcdbyGoOt^ie 




AD Q.UADRATURAM CURVARUM. ^j 

Natn quo tempore fblìdum ABC generatur ducendo cìrculum Ulum 
in longìtudinem abfciUx AB, eodem fuper6cies ejus generatur ducendo 
perimetrum circuii illius in longitudiflem Cun'x AC. Hujas methodi 
acdpe edam esempla qux lèquuntur. 

Re8a PB circa pohm datvm P revohens fecet alìam pojìtìone Satem reBam 
AB : quécrhur proportio fiurìonym reSartm iBanim AB iS PB. 

Prc^Fediatur refta PB de loco fuo PB in locum novam Pl). In Pb ca- 
piatur PC ipfì PB xqualìs, & ad AB ducatur P£> p. 
ne, ut angulus bPD xqualìs fit angulo bBC « 
Se ob fimilitudinem triangulorum bBQ bPD 
erit augtnentutn Bb ad augmentum Cb ut Pb ad 
Db. Redeat jam Pb in locum fuum prìorem 
PB ut augmenta illa evanefcant, K ev-anefcen- 
tium ratio ulcinia, id eft rado ultima Pb ad Db, 
ea erit quac eft PB ad DB, exiftente angulo PDB te£lo, & proptcrea in 
hac ratìoneefl fluxio iplìus AB ad fluxionem ìpGus PB. 

Re8a PB circa dattm PoUitii P revohens fecet àlias Jtua pofìiane datai re3ai 
JBVf AEhtBfSt E : qaarìtur proportìo inxionuM rtSarum ìBanm AB C 
AE. 

Progrediatur reCla revolvens PB de 
loco fuo PB io locum noTum Pb re£las 
AB, AE io punQis b 8c e lècantem, & 
tmx AE parallela BC ducatur ipfì Pb 
oonirrens in C, &ceticBbad BCut Ab 
ad Ae, & BC ad £e ut PB ad PE, 8C 
conjaQ£tis rationibus Bb ad Ee ut Ab x PB 
ad AexPE. Redeat Jam linea Pb in lo- 
com fuum priorem PB, & augmentum 
evanelcens Bb erit ad augmentum evaneftensEeut ABxPBad AExPE^ 
ideoque in hac ratione eft fluxio re£lx AB ad fluxionem nStx AL 

Hinc fi re^ revolvens PB lineas quafvis Curras pofitione datas fècet in 
pnn£lÌ5 BscE, & te£bc jam laobiles AB, AE Curvasillas tangant io 
Se£tionum pun£lis B &E : erit fluxio Curvx qaam re£ta AB tangit ad 
flaxionem Curvx quam re£ta AE tangit ut ABxPB ad AExPE. Id quod 
edam eveniei fi re3a PB Curvam aUquam pofitione datam perpetuo tan- 
gat in pun^o mobili P. 

Fluat quataitds X nmjormter &" invenienda Jìt fiuxìo qnantitatis x". Quo 
tempore quantitas x fluendo evadit * + o, quantìtas *" evadet x + ow id 
eft per nitthodum ftrierum intinitarum, *'' + «o«»-'+ ^— ^00*"-^+ 8tc. 

Et 




Digiiizcdby'GoOt^le 



^^ INTRODUCTIO 

_^ ,»«»«-■ j. :!i^i»«"-' + Se. flint »d iiBieem nt 1 » IH"-' 

+ s1::Ai«— »+&c. EvanefiantjamaogmeiitaDla, Keoramadoulrima 

Hit l ad ««— : ideoqué tiaiio qaantiBtis » eft ad firaionem qaantiatis 

»»nt jadux"-'. 

SimUibus amaoMis per nittliDdain lationum pimaium K nltimarani 

SfS,^,e ut ac aaxiones apnficienim, angalomni K aliarom quan- 

TfiJlm vél evauefeMiuro rationes primas vel nltimas uiveftigue, 

S^?,^mthcvane&iitibuB ftigumut fimiles, nt 8c in figuns qua 
P^eSSSu£rproìn<Xpa.vUhal«ri tont. modo ca«» 

procedas. 

r. FlMionibos invMiie Floentes Problemi diaciUus ett^ K folnttois 
piì^rS^dr^àì^lte Qpadiatn» Cumtum , de qua iè^entiaolm 
itiipH 



DE 
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h Uandtates iodeterminatas at motu perpetuo crelcentes rei 
I decrelcentes, id eft ut fluentes vd defiuentes in lèquentibus 
% confiderò, defignoque literis x, jr, x^ v, 8c eanim ttuxiooes 

S ièu cderitatescreftendìnoto iìfdetn literis ì)un£htis z,;, x, v^ 

_ ' Sunt Se harum fluxionam fluxiones lèa mutatiooes magis 

aut imiiQS celeies quas ipfàruai z, y, x, v, fluxiooes fecundas nominare 

lìcet Se fic defignare z^ 7> x, f, 8c harum fluxiones primas leu iplàrum 

z, j>, X, V fluxiones tertias fic z, ;, x, v, & quartas fic z, ;, x, v. £c 

quemadmodum z, ;, x, o funt fluxiones quantitatum z, ;, x, v, 8c lue 

lìiRt fluxiones quantitanim z, ;, x, v, flc hae fune fluxiones quantiratum 
primamm z, j), x, v : fic bz quantttates confiderari poflunt ut fluxiones 

altarum quas fic defignabo, z, jr, w, v, 8c hx ut fluxiones aliaium 

z, jr, X, V, &c, bz ut fluuones aliarum z, y, x, v. Defìgnant jgicur 

:^ z» z, z, z» z, z, z, &c. lèriem quantiratum quarum quacHbet ^Re- 
riot eft tìuxio pracedentis & qualibet prior^ettfluens quant itas fl uxionem 
habens fuUèquentem. Similis eft (èries v'ai-ii, V^i»», l'^IT^, V;^-^ 
V;;-:;^ V:^-:Z, ur & fcrìes^jS !^H '^^ 2.tH ^t^«^ ^.!.'-». 

Et notandum eft quod quantttas quxli}>ec prior in his fòriebus eft ut 
area (ìgurz curvìlinìz cujus ord|nanm applicata re£langu1a eft quantitas 
pofterìor fic abfciilà eft z: utiVaT-ssarea cunz cujus ordinata eft v'^iT^ 
U ablcìfla x. Qpo autem fpe^nt bzc omnia patebìc in Propofitionibus 
qux lèquuntur. 

M PROF. 
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FROP.I. PROM. 

Data aquatime quotcunque fiuentes quantitates 
inoohetae, invenire fiixiones. 

Solatia. 

Multiplicetur omnìs zquationìs terimnus per indicem di^tatis qtian- 
titatis cojufque fluentis quam involvit, & in lìngulis muUiplìcatìonibus 
mutetur dignìMtis Ixtus in Huxionem fuain, U. ag^reaaioai £i&oiuta 
omnium fùb propriis fignis erit xquatlo nova. 



Exph 



Hcatt». 



Sunto A, j, «, i SEC quantitates detenninatx & ìmmotabiles, 8c prò* 
ponatur xquatlo qua:vis quantitates flueates £, >, jt Scc. involveos, uti 
x>-^x)> 4- a'z — b^ = o. Multipliceniur leimini piima pei indtces dig* 
ottatum X, & ìq fingulis multij^icationìhus pio dlgnitatis lateic^ leu « 

unius dimenTromS} icribatur x, Se fumma fÀ£loram erit ^xx^—xj». Idem 

6atinjf8CfM:odiMt-2x2r. Idem 6at m s S£ pro<Ubìt ooz. Ponatut fumma 

£i£lorum xqualis nibìlo, &!ubebìtuixquatÌo jvx* — x|*"— 2x94- a'x—o. 
Dico quod hac aequacìone detìnitui telatio tlu^ionum^ 

Demonftratiff, 

Nam Sz quantìtas admodum parva 8c funto ox, o)>, ox^ qnantìtatum^ 
s, j>, X momenta id ed incrementa momeotaDea fynchrona. Et fi quanti- 
tates fluentes jam funt z, yScx fax poft momentum temporis incrementis 

fuisoz^ oy, ox auflat, eva^ent z+os, jr + oy, *+<w, qua; in acquatione 

prima prò 2, y, 8ExftriptxdantaEquationemxi+ 5*v»x+ ■sxo*xx-\-o*x*- 

— xji»— (W)'» — 2xoyy — 2xo'^'— xo»^— xo'jy + «'s + j»oa — ^i = o. 

Subducatur a:quaiio prior, & refiduum divìfiim per erit jxx» -+■ ^xxox 

'4- xJo» — xy* — 2xyy — 2xoyy-~xm — xo-yj + a'z = o. Minuatur quan- 
tìtas. o in infìnitum , & oegÌe£lis termiois evane&entibus lenabìt 

3XX» — xy* — txyj -f a^z. = o. Q, E. D. 

£xp£cjtà» 
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Explkath plenior. 

Ad cuodetn modom fi xquatìo dièt xt—)tf'-^aW7^ — £' = 0, 

pTodaceretui 3*** — xy* — 2»)y + «ViT-'^ = o. Ubi fi fluxionem 
V^-jy toUere vdis, pone v'w-jy = z, 8c erit «»— ]i* =»*,&( per hanc 

Plopofitìonetn)ajr— 2J7= 2« ièa ^^^ =», hocefi ^^'j^ = VT^S^. 

Eliade 3»'i— «r*— 2*iy+ y;=J = 0' 

Et per operationem lepetìtam pergitur ad fluxiones iècundas, tertias 
te lèquentes; Sit zqaatio xf)— x4+a4=o, Se iìet per operationem 
priniatnz)ii+ 3'=)5''— 4»!' =o,perfecnndamxj'*+ 6xxf* •\-i^yf*-^6zy*y 
— 4ZX» — i2s»a:»=:o, per tcrtiani a9'H-9»Ì)'*+9»»''+ rSx/ji+jz^ji» 

Uhi veto fic pe^ìtut ad fluxiones lècundas, tenìas 8c fèqaentes, conw» 
nit guamitatemaliquaniutunifomitcì Sueoteni confiderare^ & prò ejus 
' lIuxioDe piìma unitatetn fcrtbeie, prò ifeconda vero K fn^uendbns nihìL 
Sit zquatio zjri— x4+ ^4 = 0, ut fiipra $ Ci: ituat z unitonniter, ficque 

qos fluxio uniras, & fiet per operationem prtmam jiJ+ gz^»— 4Z» = o, 

per iècundam éjj»+3Z7jr«+5zj(^— I2z* = q, per tertiam 9J'Jì*+ iSj'jr 

+ 3 2 J»;* + 1 8 zj-j-j» + ózjF J — ?4Z = o. 

In hujus autem generis sEquatiombas concìpiendum eli: quod fiuxìones 
in ftnguiìs terminis lìnt ejufdem ordinis, id e& vel omnes primi ordinìs 
jt z, vel omnes fecondi >, >», /e, z», vel omnes tertii j», yy^ yz^ y\ >% 
jK% z\ 8cc. Et ubi les aliter fé habet complendus eft onlo per lìibin- 
telle£las fluxiones quantitatis umformtter flueniis. Sic aniuario- noviflìma 
compiendo ofdinem tertiiun fit S»/j'+i8z>^ + 3ajf/+ iSt^yyy-yózyi- 

— 24ZX»=0.^ 

PKOK 
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PROF. U. PEORIL 

Imienhe Curvai qutc quadrati foffimt. 

Sit ABC figlila inveDienda, BC Ordinatina applicata K£biigula, 8c AB 
ablcillà. FroducatUT GB ad E ut fit BE = i. Se 
cotnpleatur paiallelogiamDiuin ABED : Se aiearum 
ABC, ABED fluiioiKS enint ut BC & BE. /tOu- 
matur ìgitur zquatìo quxvis cjua relatio ateaniin 
defìniator, & inde dabitur relatio ordinatariun BC 
& BE per Prop. i. Q: E. L 

Hujus rei esempla habentur in Propolìtionibiis 
duabus lèquentibns. 




P R P. ni. T H E O R I. 

Si prò ablciflà AB s area AE lèa ABxi piomilciie (cribamr z, & fi 
po«+^--)-<z*'+iz''-VKc. rcribatiu R: fit autem atea Cuivx l'R^, 

erit ordinatim applicata BCzqualis 

)<-t-| x^--(- •xp»+ lxftL» + Kc. xif-iRi-i. 

+*»■ -i-j« +3*« 



Demenfiratit. 



Nam fi fit i>R' = ii, et!t(pei Prop. 0«i»'-"R'' + «'RR*-' = i. 
Pro R^ in primo xquationis termino &z' in iècondo foibe RR^-> ficz£'-i, 
8c Set tóR + »iR in z.'-'R'-' = v. Erat aiitem R=t+/i-+p'> 
+&i"+&c etindeCpetProp. fit R=»/x»-' 1 2ijii*- ' + 3»iiti>- 1 ^&c. 
quibus fiibftinitis K Icripu BE lèa i prò z, fiet 



(j+ » x^-+ 1 xp" + S xfct!- + Se. X »•-' R"-" = « =BC. 
4- « +2" + 3« 

• a E. D. 

PROP. 
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CURVA ROM. 45 

P R^ P. IV. THEO R. II. 

Sì Cura abfiffi AB fit I, s S pio e +/i- +|i>" + scc. fcribjtur «, 
SK0t+fe"+»B"+8cc. icnbaturS) fit autem a»a OmxéB^S'- 
Erlt ordioatim applica» BC xqualìs 

•<i+ix/tx>+ «x^ib». ..*...;-.*.. . 

+ »x«to +JX//W-+ IXit» . . . * ...f , „ 
+,« +M Xtt, ' •• l" •••>XI^-.R^-.S'- 

^■ JX<»I»>+(X>I1>-+ I XfluxoJ 

Demonfiianu ad modum FtopofiiioQis fupetioiis. 
P R O P. V. T H E O R. m. 

Si Cimi abfcìflk AB Ot i, K pco e + ^> ^- gf+hxf+tic. fo iba- 
tni fi .- fit auttm Ordinatim applicata «•-■»>-> x«+5^fS>+S'+8tt^ 
& ponatot f = r, r + » = n i+a = »j ( + ».=„^ j^. 

EritAiea=i'fi«iii+^ 

j_ ^'-^■' . 

tJ-7T5./£-7n.jii-rf^ 

+ _ ;» w_ — 15' 

^ -,n,a>-.ti.>t-,fi,ni 4, 



+ Sc 

Ubi '^, fi, C, Z), ficc. denotant totas coefficientes datas teiminotum fjn- 
gqlorum in foie cum fignis fuis + & — ^ nempe 

A primi terraini coefficientem ^ 

ffècaDditerminicoefficieotem ; ^ 

C tertil termini coeffideoteffl ''^"^V'^""'' 

Et fic delnceps. N Dtmtijltiith 
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i +ft»x<Ci»+ Jtux 



fo DE CLO ADRATURA 

Dtmonftratie. • 

Sunto juio. Ptopofiiionem tatiam. 
CufcVARUM Ordinata Arbì» 

Ì/Jxf R» 
)&'"R» 
-r '-. lyzf-'R--'.! 

4-rfux/Cc'-ai:c.| )a"»"«i 

4 +Ì7i;xd>«.''tay W"s■i^ 

Et fi iiimma Ordinatarmn ponatur zqualis Ordinata; a •{■ bz.' -i- cv» 
+ (fc''+6cc in X?-' B^-'y lumma areaium xfiK>-ìn J-^- Bxf + Cx.* 
•f ^*' + &CC. xqaalis nit arex Cutvz cujus ifta eft Ordinata. iEgueo- 
tiu igìtur Ordinatiram termini corrdpoodenteSa 

etfl«<e:M, 

. Se. 
et inde J'^ -, 



^ _ c-»*M>'«gy<-tt»tKmfB - 

Et fio deinceps in infinitum. 

Pone jaoi7 = r, r + * = i, i + * = », sr. et in atea «l'i^ in 
J-i-Bx,' + &- + Di» + &C. rctil» ipfomm J, B, C, te. »aloies 
inventos, 8c prodibit lèries propofita. Q^ E. D. 

Et notandum eft qnod Ordinata offlnis duùbas modis in fèriem relòM- 
tur. Nam index ■> vel affirmatiTus elle poteft vel negativus. 

Proponatur Ordinata j5^Ji=^: Ifac vel Se trilli poteft 
s-txjt — i,"xi — fc' + m'r'". 
vel fic i-»x — 1+3*1-2 xi_fc-i + fa-i|-t. 

Di 
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CURVAKUM. fi 

la cafa priore eft«=;l, > = o, c~ — /, * = i,/=o, i= — ì, 
b=m, A = 4, n = ì, I— 1=:— ^ e = — 4. = r. * = — I, t = — 4, 

v = o. 

In pofleriore ^ fl=s — /, J = o, c=5i, e=:m^ / = — J^^=ic^ 
6=*, *=T, ■ = — », » — 1= — 2, fl = — I, r=:i, »= if, 
t = 3, v=2^ Tentanaus eft cafus uterqae. Et fi lèrierpm altenitra 
ob rartnmos tandem deficiemes abrampitat ac terminatnt babebitur area 
Coivx in tetminis finiiis. Sic in esempli hujas priore cafu icribendo ìn 
lène valofes iplbnini n, b^ e, e, /, ^, b^ \ S, r, «, t, v, lennini omnes 
poft primum evaneicnnt in infinitam flcarea Corvx prodìt — 2>^ ^~'*J)' — ' 
Et fazc area ob fignom oegativum adjacec ablciflz ultra ordinatam pio- 
dvBx. Nam area omnis affinnativa adjacet tam abfcìfTx quam ordinatz, 
nativa vero cadit ad contraiias partes ordioatz K adfacei ablciflz pro- 
ducbc, nunente Icilicet figno Oidiaatz. Hoc modo lèries alterutra & 
iKumonquam utra^ femper termìnatur &c finita evadic fi Curva geome- 
trice quadrar! poteu-. At u Curva talem quadratutam non admìtrit, fèiies 
ntraque oontinuabitut in infìnitum, &c earum altera convei^et se aream 
dabìt approximando, pra:terqaam ubi r ( propter aream infinitam) vel 
nihil eft vel ntunerus int?^ 8C negativns, vel ubi ~ zquàlis elt unitati. 
Sì -y minor eQ anitate, converger feiies in qua index a affirmativus eft : 
fin ■— unitate major eft, converger Icries altera. Sì io ono cafii area ad- 
jacet aUa& ad ulque ordinatam duQx, in altero adjacet ablcUIz ultra 
ordinatam produ£tz. 

Nota inniper quod fi Ordinata contentam eft fub UQìok rationali ^ 
& &aore furdo irreducibili R' & feQoris fardi latus R non divtdit fafto- 
rem rationalcm Sx erit a— i=»8cX*^-' =Jf. Sin'feftoris furdì 
latus R dividit faSocem raiionalem lemel» erìt a — i = «■ + i & R^-*^ 
= R'^ ' : fi dividit bis, erit a — i = t -f 2 & if^- »=£' + ': fi ter, 
erit A — I =:♦+ 3, fitiZ'^-' =if'*» : &fic deinccps. 

Si Ordinata eft fra£ÌÌo ratìonalis ineducibilis cum denominatore ex 
duobus vel plotibus terminis compofito : tefolvendus eft denominator in 
divilòres fuos omnes prìmos. Et fi divifor fit alìquis cui nullus alius eft 
z^aalis. Curva quadrati nequit : Sin duo vel plures fint divifores zquale^ 
Rjiciendas eft eorum unus, & fi adfauc alii duo vel plures fint fibi mutuo 
anjuales & priorìbus tnacquales, rejìciendus eft etiam eorum unus, & fio 
in aliis omnibus zqualibus fi adhuc plures fint : deìnde dtvifbr qui relìn- 

S[uiinr v^ contentum fub divìibribus omnibus qui relinquuntur, fi plures 
unt, ponendum eft prò A, 81: eius quadrati recìprocum R-^ pio R'—^ 
przterquam ubi contentum illud eft quadratum vel cubus vel quadrato 

aoadiatum, &c. quo cafu ejus latus ponendum eft pio R & poteftatìs ìn- 
n 2 vel 3 vel 4 negative fiimptus pio a. et Ordinata ad denomlnatorem 
2' vel £> vel £« vel £1 ecc. leducenda. Ut 
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Ut fi Ordinata fit ,, ,'ì.'.l\'J",,,.^ i quonUm hic fraaio iireduci- 
bilis eft K denominatoris divHbres funt pares, nempe x. — i, z — t, t — i 
8c « + 2 X + 2, rejicio tnagnitudinis utriufque diviforem unum, K reli- 
quorumx— I, i— i, »+ 2 contentumi' — 3i+apono prò «Squs 
quadrati reciprocum yr f™ *"' P" *^"'- '^^ 0"*'°""° 'd denomin a- 
torem«'feu«>->'reduco,8i;fit3=S=p'^,i.e.i"x8-jiti'X2-3i+ii|-. 

Et indeeft« = 8, l> = — 9, ' = ", '=1, te- <=2,/=— ì, 
j = o, i=:t, X— 1=— 2, * = — I, »=l, S— 1 = 3, • = 4 = r, 
» = j, t = 2, i> = I . Et his in feiie ftriptis prodit area ^,_**,,j terminis 
omnibus in tota Cèrie poft primum evanefcentibus. 

Si dcnlque Ordinata tft fiaftio itieducibilis Se ejus denorainator con- 
tentuin tO. fub fasore raiionali ^ K faftore furdo irreducibili «', inr«- 
niendi fini latcris S diviforts omnes primi, S tejiciendus eft divifor nnus 
magnitudìnis cuiufquc & per diviforcs qui reftant. Cani firn, multiplican- 
dus eli faOor rationalis ^; S fi fiflura arquale eft Uteri « vel latetis 
illìus poteftati alicui cujus index efi nometus integer, etto index ille i», 
ficeiit A— I = — «■ — w, &R*-' =:JZ-'-". 

Ut fi Ordinata (it Kri'-rT-Tl.^','--lTì • q"""'"'' faftoiis furdì latus 
Kfiu ?* + </'* — ?** — *' divifores habet 9 + x, ? + *, q — xquidua- 
rum funt magnitudinum, rejicio divilòrem unum magnitudìnis utriulque 
Gc per diviforem q-\-x qui retinquìtui, multiplicoBiaorem rationalem 
}■—«■. Et quoniam faàum »' + «■«— ?«'—«' iquale eft lateri R, 
jono «1=1, Kinde, cura» fitf, fit a— i =-^f Oidinaam igitur 

redu co ad denominatotem fi'^, 8C (it * 

a» X 3?'+ 2(^>x+ 8?*x>-i-89»«i — 7J**« — 6j*»X5'+g»* — 3'''-r''i\~S 

Unde eft a = M', i = 2}' 8cc. e=q',f=q'Scc 1— l=o, 9=i=l, 

n = -^A, r= I, 1 = -;, f=:f, i; = o. Etbisin ferie fcriptis prodit area ' 

i^'/tìTi — ^ ^ terminis omnibus in fèrie tou poft teftiumevaDe(centìbus. 



P R P. VI. T H E O R. IV. 

Si Curva- abfciffa AB fit x, & fcribantut fi prò « + _/z' + gz" + hz^+scc. 
fc S pto it -i- /x> -f »»" + ««'•+ Kc. fit autem Ordlnatim applicata 
xi-ifi^-i 5^-iin«-f /ni'-Vct»' + rfz»» ■+ &c. et fi tefminorum, », /, ^ 
6, &c. et ky I, w, », Stc. re£langula (Int 

eit ft it il Se. 

./ /( gì H »c. 

tm fm gm bm &c, 

e» fu gn bn ecc. Et 
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lEt fi ie£lai%ulonun il](u1iin coefficleotes namaales fiat rerpeftive 
•7=r, r+A=i. ! + *. = (, t4.x=:i;, fife. 

.Alea Cuivx eiit bzc 






tlbì ^ denotai termini primi coefficientem datam ^cum figno fiio + 
^ — , fl coefficientem datam lècundi, C coefficientem datam tertiì, & 
£c deinceps. Tcrminoram vero, a, è, e, &c. e, /, ^, 8cc Jt, i^ «, Sic 
v^K \p\ plures deeflè poffiint. 

Demonnratut Propofitio ad modum przcedentis, & qua: ibi notantur 
hk ofatinent. Pergit autem lèries taiium Propofitionum in ioGnitum, Se 
progreffio &iiei maoifèfia eft. 

PROF, VII. T H E O R. V. 

Sipro tf+Jà?+/p;"+ 8CC. ftribatur fi ut fnpra, & in Curva allcujus 
Ordinata z*-" R^-" maneant quantìtàtes datar ft, h^ \ e, /, j, &c. et 
prò r ac T Tcrìbantur fuccelfìve numeri quìcunque integri : &c fi detur Area 
unìus ex Cuivis quz per Ordinatas innumeias Se ptodeumes defìgnantur 
fi Ordinala: funtauorum nominum in vinculo radicis, vel fi dentur Area: 
duarum ex Curvis fi Ordinatz funt trium oomlnum in vìnculo radicis, vel 
Arex ttium ex Curvis fi Ordinata: funt quatuor nominum in vincuio radicis, 
& fic deinceps in infinitum : dico quod dabuntur Areac curvarum omnium. 
O Pro 
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Pro nomìnibus hic habeo termìnos omnes in vin£ulo radìcìs tam dcfictentes 
guam plenos q uorum indic es dignitatum fune in progreflìone arìthmetica. 
Sic Ordinata Va*^ttx* 4- »♦ oh terminos duosintera^te— «J deficiente spro 
quinquinomio haHeri debet. At -/F+T* binomium eft, & Va* -\- x* — "— 
trinomium, cuoprogreffio jam per majores différentias procedat. Pro- 
polìiio vero lìc demonfltatur. 

CAS. I. 

Sunto Curvarum duarum Ordinat3cpz'"'iZ''"' Se i/s ^"~'^'',&Area; 
pA ac 9B, exiftente R quantitate trium nominum e +/z- 4- gx,^'. Et cum 
perProp.3.fit^iZ*areaCurva:cujusOrdimtaeftflc-l-fl-|-Aiixyài»4-é-H'^»Xf6»* 
in a "' fi''"', fubduc Ordina tas S e Areas priores de Area & Ordinata po- 
fieriorì, & manebii se— /j + ax/-(X&"-f M.5&"x»*"'fi^"' Ordinata 
nova Curva:, et zfiR'^ — p^— gBej ufdem Area. Pone tì« = p, & fl/+ am/= q^ 
& Ordinata evader r+lwi)ti&*'Xi'"fi^"', & Area x.* ^—6eA—$/B 
— xd/Tf. Divide utramque per ^-t- a^ng, K Aream prodeuntemdìcC,, 
ftaflumpt» utcunque r,erit tC Area Curvx cujus Ordinata eft rx, ^'~ ' fi"^ '• 
Et qua raiione ex Areisjj/^&?B Aream rC Ordinata rs**^" * il''""' con- 
gruentem invenimus, liccbit ex Areis qB & tC Aream quartam puta sD^ 
Ordinata: re *''"'iF'~' congruentem invenire, ff (k deinceps in infinitum. 
£c par eft ratio progrellionis ab Atei» B 6l Ain partem contrariam per* 
gentis. Si terminorum fl, fl+x», 6c6-\-2h» alic^uis deficit 8t feriem ab- 
rumpìt, afTumatur Area pA in principio progrellionis unìus Se Area j5ìn- 
prtncipio alterius, &cx hisduabus Areìs dabuntur Arex omnes in pro- 
greflìone utraque. Er centra, ex alìis duabus Areis afTumptìs fìt regreiTus 
per Analyfìi) ad Aitas J & £, adeo ut ex duabus datìs cxtera; omnes 
dentur. Q. E. O. 

Hic eft cafus Curvarum ubi ìpfius z index flaugetur veldiroinuitur- 
petpetua additionevel fubdu£lÌone quantiratis 1. Cafus alter eft Curva- 
rum ubi index ^augetur vel dìminuitur unitatibus. 

CAS. II, 

Ordinata pz,^~'^ et ga;*' " " ' i!^,quibus Areac/t^et qB java refpondeanr, 
fi in fi le u e -f/tf + yg" ducantur ac d einde ad R vicillìm appljcentur^ 
evaduntptf + pfi?-\ppL^'%T^~^ fi*'"', et ?«'+ ?/z" -f ^^xs-xx ' fi""', 
' Et (per Prop. 5. ) eft a7?S> area Cur\'z cujus Ordinata eft 
8.w + «+MXtf/z"+0V2*«x«is*'Xx'-'fi'-', et fct*''fi^ area Curvx. 

cujus 
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cujas Ordinata eft flT»x*«;*-f fl+ii-t-A«x&/»"-Vfl-t-«+-2Mix^''x*"'Jt^'' 
Et harum quatuor Arearum fumma eftp'<+g^ + *«^^''+is 'S\ K 
fumma rerpondentium Ordinatarum 

Si terminus primus tertìus Se quartus ponantur TeorSm a:quales nibilo, 
per primum fiet Ìje+pe = o^ feu — fla = p, per quartum — 8i— ■& 
— 3M& = f , & per tertium (elimìoando p & 9) ^ = (. linde fecundus 
fit *^V''"^' ,adeoq} fumma quatuorQrdinatarumeft '"'^V*"^V '~'iy'~', 
& fumma toridem reipondenrium Arearumeft «t^Jì'' -f ^x'^'R* — iaJ' 
+'-^^^^^'<gg.DivÌdantMbz fumma pet "'^'^*"''^' ,& fi Qijoium pofterius 
dicatur D, erit D Area curva: cujus Ordinata eft Quorum prius z^*'~ 'iP-"'. 
Et eadem ratione ponendo omnes Ordinati terminos prarter primum 
scquales nihilo poteft Area Curva inveniri cujus Ordinata eU z' - ' R^~'. 
Dicatur Area ifta C, & qua ratione ex Areis Ade B inventa funt Area C 
3cD, ex his Areis C ac D inveniri pofTunt alia duai: Sc-FOrdlnatis 
x'-'S''"^ etx'*'"'if'~^ congruentes, K fic deinceps in infinitum. Et 
per AnalyCn contrarìam r^redi licer ab Areis E Si Pad Areas C ac D, & 
uule ad Areas J ScB^ aliaìque qua in progrelTione lèquuntur. Igitur fi 
index A perpetua unitarum addinone vel fubduflione augeatut vel minua-" 
tDt, 8t ex Areis qua Ordinatis fic prodeuntihus refpondenr dua fimplici- 
ffiimc habentur j dantur alia omnes in infinitum. Qj E, O. 

CAS. IH. 

Et per cafus hofce duos conjun£los, fi tam index e perpetua additione 
Te^fubdu£lione ipfius r, quam index x perpetua additione vel fubdu^ione 
ODitatis, utcunque augeatur Tel mìnuatur, dabuntui Atea fingulis prode-^ 
UDtibus Ordinatis relpondentes. Q. E. O: 

CAS. IV.. 

Et fimili argumeoto fi Ordinata conftat ex quatuof itominibas In vìnculo' 
tadicali & dantur tres Areatam, vel fi conftat ex quinque nomìnibus & 
dantur. quatnor Aiearum, & fic deinceps : dabuntut Area omnes qua ad- 
denda 
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dendo vel fubducendo numerum * indici ' vel unitatem indid \ generati 
pdTunt. Et par eli ratio Curvarum Mbt Ordinata: ex binomiis contìantur, 
& Area unaeatumquz non fbncGeomecricequadrabilesdatur. Q- £■ O. 

P R P. Vm. T H E O R. VI. 

Si proc+^+i=" + &c. et t + k" + )«»'•+ Sccrcribantur RSe.S 
utfupra, & in Curvar alicujus Ordinata x'^'S^' 5"-' maneantqaan- 
titates data: •, ■, ^, /*, e, f, g^ 1^ 1, m. Se. et prò •", t, & », (cribantur 
fucceflìve numeri quicunque integri : Se fideniur Arex duarumex cunis 
qùz per Ordinatas fìc prodeuntes defìgnantur fi quantitates R&S funt 
binomia, vel G dentut Arez trium ex curvis Q RSiS conjtinftim ex 
c|uin(jae nomìnibus conftant, vel Arez quatuor ex curvis fi RScS con- 
junflim ex lèx noininibus conftant, U £c deìnceps in infioìtum : dice 
quod dabunmr Arez curvarum omnium. 

Demònftritur ad modum propolìtionis fupetioris. 

P R O P. IX. T H E O R. VII, 

JEquantttr Curvarum Area inter fé quarum Ordinata 
funi recipYOce ut fluxiones Abfcifarum, 

Nam contenta fub Ordìnatis & fluxionibas Ablciflàrum ernnt aniaalia, 
:& ilaxioiKS Areatum funt oc hzc contenta. 

C O R O L. I. 

Si aflumatur relatio quzvis Inter Abfciflasdoarum Curvarum, Scinde 
Twr Prop. r. quzratur restio fluxionum Abfciflàrum, & ponantur Ordi- 
natz reciproce ptoportiooales fluxionibus , inveoirì pouuat innomcrz 
Curvz quarum Arez fibi mutuo zquales eiunt. 

C O R L. II. 

Si enim Curva omnìs cujus hzc eft Ordinata z'"' x^-i-yx" +is"+&c."[*^ 
affiimendo quantitatem quamvìs prò >•, 8c ponendo -7 = j, & z' = x, migrar 

in aliamfibizqualem cujus Ordinata eft T* ' xs+y;r-|-£«"+&c.|\ 

COROL. 
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C O R O L. m. 

Et Curva omnis cujus Ordinata eft 
«'"' X ■• + *x' + £i"+&c. X « + /i-+jx" + &c.|'', afliimendo quantita- 
teiD qnamvù prò >S ponendo 7 = i,K i' = «, migtat in aliam libi zqnalem 

agos Ordinata e» -^i ■ x »+««' + <:«■• + sax è +)«'+ì«>' + kc|N . 

C O R O L. IV. 

Et Cuira omnis cujus O r dinata eft 
l'-'xa+*»+ez»+Stx«+yi-H-jx-+Kc.|''xi + fe-+»i»+Sclf, 
alTuiiKiido quantiatem quamvis prò ,, S ponendo ^ = », & z- = «, migrat 
in aliam fibi zqnalem cujus Ordinata eft 



7» ' x»+««'+c«>' + Kc.x«+yi'+^»-'+a!;c.|'x/t+fc'+ii»"+aa.r 
C O R L V. 

Et Curva omnis cujus Or dinata ^ 
i'"'xe -h/x- + jx" + K c.|\ ponendo ^=», m igtat in aliam £bi arqaafem 
ojjus Ordinata eft^ x e +/«-'+i»-"+8tt.|'' id eft -^^J-^^xJ+^p^ 

S duo funt nomina in vinculo tadicis, vel „' xi+/»" + ei"'|' fi tri» 
font nomina i Kficdeinceps. ' ^ 

C O R O L. VI. 
Et Curva omnis cujus Or di nata eft 

»'-'ite+^-+ix" + &c.rxi+(r+»n» + stc.|»,ponendo-5 = «, mi- 
grat lo abam ubi xqualem cujus Ordinata eft 

JTrXe + /«--+i^" +Sc.|'xi+tt-> + »,,-»+ Kcl" 

" ** ,n,t'^t.> xy + ««1''x Z+fa-r fi bina funt nomina in vinculis ra- 

f*""^ ''' TTnkrs Xi +^*. +M»|' X r+X?!" fi tria funt nomina 

"■ '«Mulo tadicis priotis ac duo in vinculo poftettoiis : K fic in aliis. 

P Et 
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Et nota quod Atez daz aeqoales in noviffinùs htfce daobus Corolhrìis 
iacent ad contiatìas panes UrdÌDataram. SÌ Area in alterotra Curva 
adjicet Abfciflz, Atea huic zqualis in altera Curva adjacet Abfciflx pio- 

duax. 

COROLVII. 

Si relatio ìntet Carva: alicujas Ordìnatam ; 8c AUcilIàm k defioiatai 

pef aquationem quamvis affeflam hujus format, 

j* jc tf + J5-s/ + «;'■»>' + bj li'- + Kc. = z'xt + //x' + i9»^''+acc 
harc Figura affumendo * = '-7^, * — "7*''^'' — ;n7.' tn'grat in aliam 
libi a:qualem cujas AbfcilTi x, ex data Ordinata v, determinatur per xqua* 
tionem non aff'eaam-^w*Xfl+_/r'+iv"-|-&c.rxt+/u'+ «»"+&&!'''=*. 

C R O L. vin. 

Si relatio inter Curva: altcujus Ordìnatam j* fSi: Ablcìllàm z de&iitar per 
zquatìonem quamvis aff^flam hujus formx, 

/x7+;&%' +fi("S»'+ &c. = x^xl + /)i"z' + »/•*" -1- &c. 

+ z*xJT«>^'+^7^' Tace 

hacc Figura alTumendo * = ~^x = -^z',m = t:^>^ ' ~ TiF> «"'gW •* 

aliam Gbizqualemcujus Abfciflàxex dataOrdinatavdeterminaturperxqua- 

rionem mÌDusaffeftamv*Xfi4-yv-l-it;"4-i3cc. =i''j:''xi-t-i»»-i-m("-l-8ù;T 

+ *'*• >'jp-Ì-2i^4-"''H8tc. 

C R L. IX. 

Cuiv a omnis c ujus Ordinata eft 

«+Jx«'+/s'*' + ir-*^' + &c.rl'', fi fit » = Ar, & aflumantur 
X =«*+A'*"+i^"'" + 8ic.r, * = -r,&* = !^, migrar io aliam fìbi 
arqualem cujus Ordinata eft x' xT+'Jx'i". Et nota quod Ordinata prror 
in hoc CMollario cvadit fimplicior ponendo a = i, vel ponendo t = i^ gc 
efficìendo ut radix dignitatis extrabi poflit cujus index elt «, vel eilara 
ponendo • = — i, 8ca=i=t = # = w^ m alios cafts prxteieam. 

COROL. 
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CURVARUM. ff 

C O R O L. X. 



t + fc- + «a- + Kc. et «te- • + j»»x"-> + ecc. (cribiDmr R,r,SUi 
itfpeaive, S Oliva omnU aijos Ordìoau eft <rSr+»«ix je'"'y-' 

x«f +itf'r, fi ntq!? = f = i, ^ = r,^=», &«'»=,, 

migiat ìa aliam fibi xqualem cujus Ordinata eft **x«-f &**|'. Ec nota 
quod Ordinata prior evadit fimplidor, ponendo unitates prò r^ v^ ect. vel 
/<, Se iàdendo ut radix dignitatis extnlii poi&t cujus index eft «, vel po- 
nendo •= — I vdft=o. 



P R O P. X. P R O B. HI, 

Itraenire Piguras fimfliciffimas cum quibus Curva gtiif 
vis Geometrice comf arari foieft, cujus Ordinmim appli- 
cala Y ptr aquationem non affellam ex data Atfciffa x 
determinatur. 

C A S. I. 

Sit Oidinaa «'-', & Area erit-i-ai', ut ex Prop. j. poneBdo- 
» = o = c = i=/=f = i, !ìte = l, facile colligitur. 

CAS. II. 

Sit Ordinata td-^t.t-^jv-\p." + Scc.|*", et fi Corra cnmFignrS 
reSilìneis Geometrice comparar! poteft^ quadiabitur per Prop. 5. ponendo 
^ = o =<=<?. Sin mìous convenetur in aliam Cervam libi xqaalem 

cujus Ordinata eft ^^"^xe+Zx+^jt^+Kcf"' per CoroL 2, Prop. 9. 
Deinde fi de dignitatam ìndicibus ~st x — t pet Prop. 7. lejidamur 
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uniates donec digniat» Ull fiant qoam minimi, devenìttu id Figoras 
fimplicilBmas quac liac ratione colligi poffant. Deìn hatum unaqaatquB 
pa CoioL J, Prop. 9. dM aliam qui uomanqnim fimplicioi eft. Et m 
ìùs tei Prop. !. K Corol. », K io, Piop. 9. iottt fé collaris. Figure ad- 
huc fimpliciores qiiandoque prodeunt. Denique « Figolis fimpliciffimis 
affumptis fafto regidTu compntabinit Atea quailìta. 

CAS. III. 

St Ordinata «•-■xa + fa- + ci" + 8tt. x t-{-fir+txf + Sccf-\ 
ic hic Figura fi quadrari poteft, quadrabitur per Prop. y. Sin nrinus, di- 
ftinguendi eft Ordinata in panes x'-'xiix«+~^ + ji" + &c.|'-', 
i'-' X h.' xT+J»" +P" + 8tc.|^' ', tre. et j)« Caf a. inveniendz funt 
Figurz fimpliciffiml cum quibus Figniz paidbiis Ulis lefpondenies compa- 
rati poffinr. 

ì^m Aic« fignianim partìbn ìS^ isQioBdentìBin fiib figais lìiis + 
te _ conjinOx compownt Aienn (otam qnzfitain. 

C A & IV. 

Sit Ordinata ».*-'xa+fcf+ci" + aa.xe+/»+|i"+8a.|'-'in 
JE + iw + »»" + icc-f' ' i « fi Curva quadrar! poteft, quadrabitur per 

Prop. 6. Sin minus, convertetut io fimpltdorem per Corol. 4, Prop. 9. 

ac inde comparabitur cumFiguris firapliciffimis per Prop. 8. et CoroL 6, 9 

K io,Piop 9. ut 6t in Cafu i Se ì. 

C A S. V. 

Sì Ocdìoats « variis partibus coirfbt, partes fingula; prò Ofdkmis cor- 
Tarom totidem hzbendx funt, & Cnrvx illz quotquot quadrar! pofluot. 
figUIatimquadtaiidc faot, earumqos Oidìnatac de Ordinau tota demendx. 
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Deìn Carva gaam Ordinatx ^rs refidua defignat lèorfim (ut in Calìi 2, 
? & 4O cum Figuiis fitnpUctOiniis comparanda eft cum quibns comparati 
poteft. Et fumma Areaium oamium prò Area Curva: fù-opofitx habendi 
eft. 



C O R O L. I. 

Hinc etiam Curva omnis cujus Ordinata eft radix quadratica afiè£te 
atquationis fux, cum Figuris Jimpliciiiimìs leu reSilìneis leu curvilìuels 
comparar! potelt. Nam radìx illa ex duabus partibus lèmper conftat quz 
fèornm ipeoatx non funt xquationum radices atkOx, 

Proponatur atqoarìo <ty 4- «T = ^"'J + zx'j»— x*, -81: extrafU tadht 
erit jr = - "'^^''^il^*''^ cujus pan : ra^ooalis ^~ & pars irrationalis 
^f^tiati'9* fu„{ Ordinatx curvarum qux per hanc Propofitionem vel 
quadrar! pdfinìt vel cum Figuris fintplicifihuis ^cotnparari cQtQ.qaibui 
colladonem Geometricam admittunt. 



e O R O L. II. 

. Et Curva omnis cnìos Ordinata per zquatioiKm quamvis a&£lam 
definitur qux per Coro! 7. Prop. 9. in xquationem non afiè£Um migrat, 
vd qaadratur per hanc Propofitionem lì quadrati poteft» vel comparatur 
cufriFigaris fimpUciilìmJs cum quibus comparati poteft.. Et liac ratiooe 
Curva omnis quadracur cujus xquatio en trìum termìnorum. :Nam 
xquauo illa fi affe£U fit, tranfmutarar in non afl^^laoi per Corol. 7. 
Prop. 9. ac deìnde per Corol. 2. R y. Prop. 9. in fimpliciffimim migran- 
do, dat vel quadraturam Fìgurx fi quadrar! poteft, vel Curvam fimplidfii- 
mam quacum comparatur. 

e O R O L. III. 

Et Curva omnis cujas Ordinata per xquadonem quamvis af&£tam 
definitur qux per Corol. 8. Prop. 9. in xquationem quadraticam aii^Sam 
migrai ì vel quadratar per hanc Propofìitonem Se hujùs Corol. i. fi qua- 
drar! poteft, vel comparata! cum Figuris fimplicifiìmis cam quibus col- 
lattonem Geometricàin àdmittit. 

a s e H 0- 
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S C H O L I U M. 

Uhi qnadrandz Tant Figorz ; ad Regnlas hafie general» lèmper recnr- 
rete nimis moleftum eflbt : ptzfiat Figuras qux finiplicipres funt 8c magis 
D&i eflè pofiunt femel qu^rare 8c quadrataras in Tabulam teferre, de* 
inde Tabulam confulere quoties gulmodi Curvarti alìquam quadrare 
oportet. Hujus autem geperis lìmt Tabulz duz lèquentes, in quibus 
X denotar AbKiflàtp, ji Ordtnatam ie£UnBnUni,8c t Aream Curvz quadraiv- 
dZi & ^ 0} /, s> K » ^^^ quanthates datx com fignis ihte -t- & — . 



TABULA 

zvxnmju simiuoiorvu ofm quidhiki possip. ' 



CVRTlRtTM TORÌ£jB 



CUSITARUU ArB^ 



..^ ' .ju. -y 



nM**Wt/i* = ^ *^ ntf *»fm* " 



CT*- £.«iflooteK = Ve.+/i'' 



J«— 'vE*^ -y 
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RESIDUUM TABULA CURVARUM SIMPLICIORUM 



Curvauum tormm 



Sectionis Conica 



Ordir 



vel sic 



^FW^- 



V|T?^5^ .V 



■njp 



• -y 






^i*^y^- 






"J^ 'I-- 






- ■= -r 






is/TTJSTJpi.i, 






dl'~We*/z''*gt'' = y 



vt+/x+^jr' 



di''''\t*Jz' ^gz'" 



tU^''^z*p' *gz" = y 



Vfc +/X + yx' = f 



r^^ 



'Je.*Jx Ygx' = V 



•Ji.*Jx*gx' 



7#^-y 



"Ji,*Jx *-gx' 



^jil^-' 



^f73^2i;.„ 






VFT^^fS^.. 



g*S"-Jt*it^ = y 






^'-«■f^-y 



vTTUi . 






■Jg ^hi" ■ jr 






QUJE CUMEOIPSI et HrPXRBOLA COMPARARI POgSUNI 



Curva RUM ArejE 



df*tfr-fxv _ j. 
"3 






Jay-iJt ^ ■ 



■^j- . £ - I X «GDB . rif . 



^u'.-g-.s.t 






'\-^'^.-'^ - c -J^ » »GDB i ADBA. T^. 









R A T ■* B> 



Hill* 



!^=li.t.^ADG. .r». y.. 






-^-,zo=h,CO( 



gle 
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r A B 



Curva RUM simpliciorum qu^ cum'U 

Sit jam aGD vel PGD vel GD S Secftio Conica cujus Area ad Quadrasi 
Semìaxis cònjuTOtusAP.datum Abicifi^principiumAvelavel o^Aìki 
velaBDGvel ^D^-j'.exiAente ctG Ordinata ad puncflum at.Jun^ntuSI 
parallelogiamum ABDO . £t liquandb ad quadiatuiam Curm propoQte requrj: 
Ordinata T, et Area ir. Sit aulem «t- differen tia duarum quantitatum ubi inion 
EtinFonna Texta fcribatur p prò vW— *c^ . 



CuRVARUM Forum 



Sectionis Conica 



'' Atfcifi. 



Vv^ -' 



^f^'"- 



^^y 



v'tAt'-; 



v^^ 



■^ìF+cx' = 1/ 



vel sii 



Vjx-ytx' =V 



-^VT^^y 



p^v^+TH-y 



*v'«.+_^' ' 



■f cr' -= 7/ 



vel f 



ji =« j: 



w^^ 



\^ + fx' - r 



U L A ^ . ^ 

U FnT P.1T etHypekbola compahari possunt. 

idrjtuiam Curva^propofibpreqiairitur.iltq; ejus Centrmn A,AxÌ8Ka,Vertcx.a, 
i.AJjfcif9aABvelaBvel a.B'-ar. Ordinata rectan&ilaBD- w, et AreaABDP 
nturKD, AP, aD; duca tur Tanrens DT occurren;A5fcifsa? AB inT, ii-compleatur 
fquirun tur Area? duarum Scfflionum Conicarum, dica tur pofleriorxs Abfcìfsa i , 
incertum ed utrum pofterior de priori ànprior de pofteriori fubduci 'debeat . 





CUXVABUM AJIS.£ 




;^- ir -■";"» ■%. 


1 




#''-#'- 


t . 




V 






é^"-^' 


"-^^-t- 




V^ 




ìi^^.c. 


|ADaa .tif.j.4. 




r~-^ 




















w'"*'-^ 




y/ 




'é'"-ip^ 






' // 




1 ^. - r . 




1 — 1 


'/ 






£ = ^ in aGDX, iW t>i APDB -i- 


TPBKf.!^-* 










-•^ +^ = ^ -^ i" «^I^-^ *■ 


&■>*" 






"is. c. |!aPDB feu ti aGDB . li,. ,jj. 










^tj-ixv- 


"^_£ =^xaGDK -ri, j-.- 




' /. 




Y— ^« 


-aGDB t^BDPK . Tig.é. 






• / 


f 






Ji. 






^-%^~- 


t ■ 










= r •= ^ in PADi^tnaGDA. tig.u-é. ^ 


w^y-' / V 






f-^ìxu^s 




















^K^-txr 


-^ = r = ^ tnaGDA.r^. j.* 


4 




^^y^'xv = 


/- = |j in POD vtlifiA.O'DOa 


.ri,..v... 








> £ - ^ in JtOG^. Piy.y. < . 








^x ixi/ ^s 


{^Y s~\ 






= f -'^in jADGA.->-AaX>B . Py, 


.... 


• ^.èoglc ' 




■^%3S-rZXV 




tadfxv^Jfd^s- 


■'■fc^'^ =r 






iAtn. Stmjit Jcx 


,(. 
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In Tabulis hilce, fèries Curvarum cojalque formz utrinque io infinìtam 
cootmaarì poteft. Scilicet io Tabula prima, in numeraioribus Arearum 
tytiax terrìx & quarix , numeri, coefficientes ìnitiaLium termtnotum 
fa,— 4, i6, — 96, 868,8tc.)generantur mulriplìcando numeros — 2, — 4, 
_^^_8^_io, Uc. in fé continuo^ 8c fubfequemium terminorum cocf- 
ficìentes ex initialibus derivantoi muttlplicando ipfòs gradatim, in Forma 
quìdero teriìa, per — |, — -f, — ^ — 1, —^ He. in quarta vero per — ^ 
—4, —4, —^ — -r^ &c. Er Denominatorum coefBcientes 3, 1 5, loj^au:. 
prodeunt multiplicando numeros i, 3, % 7, ^, Scc. in fé continue. 

In fecunda vero Tabula, fèrìes Curvarum formx primx, fecundx, quin- 
tat, fexist, nonz, 8c decima: ope folius divilìonis, Se tòrmx reliqux ope 
Propofitionis tertix Se quartz, urrtnque producuniur in infìninim. 

Quinetiam bx fèries mutando fignum numeri a varlari folent. Sic enim 
*. g. Cam ^Vr+Jk' = y, evadit -^^vTq:^ = y. 



P R O P. XI. T H E O R. Vili. 

Sit ADIC Curva quzvis Abfciffam habens AB =; x, & Ordìnaiam BD=y^ 
& fit AEKC Corva alia cujus Ordinata BE zqua- 
lis eft priorisarez A DB ad uniratem tpplicatz, 
& AFLC Curra tertìa cujus Ordinau Br xqualis 
tA lècuodz At&t AEB ad unitatem appbcatz, 
& AGMC Curva quarta cujus Ordinata BG 
aqualis eft tertix atex AFB ad nnicatem appli- 
catz, 8C AHNC Curva quinta cujus Ordinata 
BH xqualis eft quartx Arex AGB ad nnìtatem 
applicatx, & fic deinceps in infinitum. Et fuoto 
J, JJ, C, D^ B^ te. Aiex Curvarum Ordinatas 
liabemium >, %jt x-% x% t.% Sa. et Abfciflàm 
CDoununem *, 

Detur Abfcillà quxvis AC = é, fitque BC = 
t — z=x,8c funto P, ^ fi, iS, TArez Curvarum 
Ordinatas habentìum ;, «r, x% x% x*f te. « 
Ablciflkm commnoeai x. 

Termtneotar aotem hx Arex omnes ad Ab- 
fttfiàm totam datam AC, nec non ad Ordinatam. 
pofitione datam te infinite produ^m CI : 
Et crit Arearum fub inìtio pofiurum 

Prima ADIC =^ = P, 

Secujida AEKC =t^— B = ^ 

Tenia AFLC =iM=fi2i£=,4Jf. 

aoarta AGMC = '*''-V'f ?'^-° =.^g. 

Quinta AHNC = '^"-y'";:"-*"*\ ^Ar. CORJDgoQ^I^ 
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• C O R O L. 

linde fi Curva quaiam Ordinatat funt 7, xj, x»jf, z»;, &c vd », «, 
*»;,«'/, 8CC. quadrari pofiunt,quadrabumuretìam Curva ADICjAEKC, 
AFLC, AGMC, 8cc ec babebuntur Ordinatx BE, BF, BG, Btì, Areis 
(^rvarum propordonales. 

SCHOLIUM. 



Quantitatum fluentium Fluxiones sffe prìmas, iècundas, tenias, quartas, 
aliafque diximus fupia. tìz FluKiooes fuut ut termini ferterum ìnfìQJca- 
rum convergenti um. 

Ut lì z' fit quantìtas fiuens & fluendo evadac J^\ deinde refolvatot 
in ièrtcm convergentemx» + «aE*'*' + ^i>ox"""+ ^-^^^-^oV + 8cc. 
termìnus primus hujus fèrìei x* eiit <juantita$ Ula Huens^ iècundus vox*-' 
eric ejus incrementum pritnum ièu diSèreniia ptìma cui naicenii propor- 
tionalìs efi ejus Fluxio prima, teitius^IÌ^^o<wi'"'erÌt qus incrementum fè- 
cundum leu diffèrentia fecunda cui naftenti proportionalis efi ejus Fluxio 
fècunda^ quartus^^—^o'z''"' erit qus incrementum tenium ièu diffè- 
rentia tertia cui oafcend FIuxìo tertia proportionalis e(t, se fic deìnceps 
In infinitum. 

Exponi autem poflunc hx Fluxiones per Curvarum Ordìnatas BD, BE, 
BF. BG, BH, &c. 

Ut fi Ordinata SE ( =: — ) £t qtuntìtas fluois, erit ejus Fluxio prima 
ut Ordinata BD. 

Si BF ( = ^) fit quantìtas fluens, erit gus Fluxio prima ut Ordina» 
HE, te Fluxio feconda ut Ordinata BD. 

Sì BH ( = ^) fit quantìtas fluens, etuot ^us Fluxiones prima, fecon- 
da, tenia & quarta, ut Ordinatx BG, BF, BE, BD refpefHve. 

Et faìne in xquationibus quz quantitates tantum duas incognìtas invdl- 
vunt, quatum una eft quantìtas uniformiter fluens ec altera eft Fluxio 
quxlibet quantitatis altetìus fluentis, inveniri poteft fluens illa altera per 
quadraturam Curvarum. Exponatnr enim Fluxio ejus per Ordìnatam BD, 
H fi bzc fit Fluxio prima, quan^tur Area ADB-=BExi, fi FIuxìo 
:^unda, quxratut Area AEB = BFx i, fi Fluxio tertia, quxratur Area 
AFB=:BGxi,S£c, et Area inventa etit exponens fluentis quzfinc. 

Sed 
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Sed tt in zquatìonibus qux fluentem &: ejus flunonein priinam fine 

altera fluente, vel duas ejufciem fluencis fluxìones, 
primam ac fecundam, ve! fècundam S tertiam, 
vel teitìam & quartatn, &c. fine alteratra fluente 
ìavolvunt : inveniti poflìint fluentes pei quadra* 

tanni Cuirarum. Sit zquatìo aav=av-\-vv, 

exiltente o=BE, ii=BD, a = AB, &:z=i. 
Se a:quatio Ula compiendo dimenfiones Fluxio- 

ifom , evader aav^ avt ■\- wx, leu »^ = x. 

Jaia fioat v nnifonniter, 8E fit ejus Fluxio ò= i. 

Se erit ^^ =c z^ fit quadrando Cnrvam cojos 
Ordinata efi —^ ec Abfdflà v, habebitur fluens x. 

Adfaxc fit xquatìo jrfu = «; + w,exiftente v = BF, 

o=BE, vsBD, Stx= AB, S per 'relationem 

ìnter v & v fèu BD Se BE inveoietur relatio inter 

AB & BR Qt in eiiemplo fapeitoie. Deìnde per hanc relationem inveni— 

etur relatio intet AB & BF quadrando Curvam A£B. 

^uationes qua: ues incognitas quantitates involvunt alìquando reduci 
pc^uot ad xquationes qux duas tantum involvunt, 8c in bis cafibus 
fluentes inveaientnT ex fluxionìbus ut lìipra. Sitxquatio a-— ^x"=cx)i*j)- 
-f ^"5^ , ponatur j^ = p, 8e erit a — tx" = cw + dw. Hxc xquatìo 
quadrando Cuivam cujus Abfi:iflà eft x & Ordinata v dat Areara v -ySc 
aquatio altera j'7 = ù, regrediendo ad fluentes, dat — /^' — v : Uode 
liabetui fluens j. 

Qiiinetiam in xquationìbos, qux ties incognitas involvunt, & ad xquati* 
cnes qux duas tantum involvunt, redud non poflun t, fluentes quandoque 
pcodeunt per quadraturam Curvarum. Sit xquatio «F+"Ìx»[p =rw-"/ 

+ «x-jf-'— /^,e3dftentex = i i EtparspofteriorrW-y+JMTj''-' 

— /jj*, regiedieodo ad fluentes, fit My—^f-,/*', qux proinde eft ut 

Area Ctuvz cujus AblcÌÌIk eft x & Ordinata a!^-^bjr\\ Sciodedatur; 
tbsnsy. 

R. Sic- 
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Sit «quatlo *x<w»-t-fr*'l''= T^aÌ* ^' **"*"* ^°j"^ Fluxlo eft 
KXj*» + fr*'|^etit Qt Area Curvz cajus Ablciflà efi « K Ordinata eft 

■ ax^ fit'i''. Item flacDS c^jus Fluùo eft ^^== erit ut Atea Oirvx cujus 
Abfciffla eft y 8c Ordinata -^ — , id eft (per Cafian i. Formi qaartx 
Tab. I.) ut Area^^ff+J^. F ono ergo ^ Vb+7? acqnalem Area: Cnrvx 
cùjos Abfiiflà eft * & Ordinata «e» + &*-f , & habebitui fliiens /. 

Et nota qaod tìucns otnnis, quz ex Fiuxìone prima colligitur, anger! 
poteft vel minai quantitate quavis non fluente. Qtia: ex Huxionc fecon- 
da coUigitur, angeli poteft vd ranni quantitate qaavis cujus Fluxio iècunda 
nulla eft. Opac ex fluxìone tertia colligitur, augeri potelt vel minni quanti- 
tate quavis cujus fluxio tenia nulla eft. Et fic deinceps in infinitum. 

Poffquam fluentes ex fluxionibus colleftìc funt, fi de veritateConclufionis 
dubitatur, fluxiones fluentium inventarum viciffim collìgenda; funt, & cura 
Fluxionibus fub ìnitio propofitis cofcparanda. Nam fi prodeunt aqualcs, 
Conclufio reàe fé habet : finminus, cortigendac funt fluentes fic, utearam 
Fluxiones fluxionibus fub initio propofitis atquentur. Nam 8c fiuens prò 
lubitu aflìimi poteft, & aflumptio cortìgi, ponendo fluxionem fluentis 
aflbmptx acqaalem Fluxiom propofitac. Se tenninos homologos Inter & 
comparando. 

Et his priocipiis via ad majora fternìtur. 
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EKUMERATIO 

LINEARUM 

TERTII ORDINIS. 

I* linearim Ordines, 



Geonetricz lècaodun nDmerutn dimenfionam 

latioois qua rdado inter Ordinatas 6c Abfcillàs 

uitur, vel (quod perìnde eftj fècundum nume* 

1 pnrVKoram in quìbus a linea kQca lècari pof- 

, optime diftinguannir in Oidines. C^aa r«- 

e miea primi Ordiois erit ReCta fola, ex iècun- 

Sve quadratici Oidinis enint lèftiones Conicx 

Hrculus, tx. ex tertii ève cubici Ordinis Parabo* 

^bica. Parabola l^iana^ CSbis veterum, & 

*Te l' r qox ^uas He enamerare fùicepìmus. Curva auteni primi Geoeiis, 

(fiquìdem refta inter Cuivas non eft numeranda) eadem eft cum Linea 

ìècundi Ordinis^ Se Curva fècundi Generis eadem cum Lìnea Ordiois tertii. 

Et Linea Ordìnis infìnitefimi ea eft quam re^ in pun£lis infioitis fecate 

poteft, qualis eft Spiralis, Crdois, Qjiadratrix, & linea omnis qox per 

ndii Tci rotac levolucioDes iimnitas «neratnr. 

S ÌLFrc* 
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IL Troprietates SeSionum Conicaram competant . 
Ciirvù faperiorum Generavi, 

Seflionum Conicarum ptoprietates pracdpuac a Geometrìs i)aflìin tradun- 
tur. Et confìmiles funt proprìetates Curvarum lècundì Generis, & reliqua- 
tum, ut ex lèquenti ptoprietatum ptzcìpuaruoi enumoatioDe confiabìt. 

I. Ve Curvarum fecunt/i generis Ordinatisi Vidmetris^ 
VerticsbuSy Centris^ Axibus. 

Si teQx plures paraHehc 8c ad Conicam &^ionem Jitrinqoe termi- 
natx ducantur, Te£ta duas earum bifècans bifècabit alias omnes, ideoque 
dicitur Diameter figura: tic re^x bìIèÉte dicuntur Oritnatim applicata ad 
Diametrum, Ce concurfus omnium Diametrorum elt CcirtrwB figura:, & 
incerl^ìo Curva; Si diametri VertiK nominatur, 8c diameter illa Jxis dt 
cui Ordinatim applicatz iolìftunt ad aogulos re£tos. Et ad eundem mo- 
dum in Curvls fecundi Generis, fi re£lz dux quxvis parallelx ducantur 
occurrentes Curva in tribus punftis : refta qux ita iècat faas panllelas nt 
fumma duarum partium ex uno fecantis latete ad Curvam termioataram 
xquetur parti tertix ex alteio lateie ad curvam terminatz, eodem modo 
jècabit omnes alias his patallelas curvxque in tribus pun^is occurrentes 
Te£las, hoc ef(, ita ut fumma partium duarum ex uno ìp£us latere ièmper 
acquetur parti tertix ex altero latere. Has iraquc tres partes qux hinc 
inde xquantur, Ordhiatim apylicatas^ & reftam iècantem cui Ordinatim 
applicantur Dìjmetnm, & interlè£tÌonem diametri Se Cutvz Verticem, & 
concurfom duarum DiamettoromCnirnin nominare licei. Diameter autem 
ad Ordinatas re£hingula fi modo aliqua fit, ctiam AxU dici poteft, & ubi 
omnes Diametri in eodem pan^ concuriuat, iftud erit Centnm generale, 

2. ì>€ Afymftotis is earum frop'ietatibus^ 

Hyperbola primi generis duas AJymptotos^ ea fecundi tres, ea tertìt qua- 
tQor &: non pLuies habete poteft, & fic in reliquis. Et quemadmodum^ 
panes linex cujufvis re£lx Inter Hjrperbolam Conicam & duas ejus 
Afymptotos fune hinc inde squales : fic in Hypexbolis lècundi Generis fi 

ducatoc 
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ducatur tefU quzvJs lecans tam Curvam quam tres ejus Afymptotos in 
tribus pun£lia, fumm^ t^uarnin panium ifltus leSz quz a duobas quibuf- 
vis Alymptoiis in eandem plagam ad duo punfìa Cutvz extrodnntur, 
a:qualis etit parti tertiz quz a tertia Afjrmptoto in plagam concrariam ibi 
teEdum Coivx pun^um extendltur. 

3. De Lateribus reBìs <?• tranfverjìs. 

Et quetnadmodum in Conids lè&ìonibus non Parabolìcis quadratcnr 
Otdìnatim applìcarz, hoc eft, reflangulum Ordinataruoi quz ad oonoa- 
rìas partes Diametri ducuntur, eft ad pe3anguluni partium Diametri qux. 
ad Vertices ElUpIeos vel Hyperbolz termìnantur, ut data quxdam linea 
quz dìcitur Latta reSum, ad panem Diametri quz inter Vertices jacet 
8c dicìtui LaiutTanfverftm : fic in Curvis non Parabolicis fecundiGeneris 
paiallelepipedum fub tribus Ordinatim applicatis elt ad parallelepipedum 
fiib partibus Diametri ad Ordinata» & tres Venices figurz abfcilTis, in ra- 
tìone quidam data : in qua ratione fi fumantur tres re£lz ad tres partes 
diametri inter venices figurac fitas, fingulz ad fingulas, tunc illz tres reftz 
dici poflunt Latera reSa fìgurz, & illz partes Diametri inter Vertices La- 
fera tranfverfa. Et fìcut in Parabola Conica qux ad unam & eandem 
fliamemim unicum tantum habet Vercicem, rectangulum ftib Oidìnatis 
acquatur refhngulo fub parte Diametti quz ad Ordinatas & Verticem 
atucinditur & reoa quadam data quz ZaTuEi reSum dicltur : lìc in Curvìs- 
lècundi Generis quz non nifi duos habent Vertices ad eandem Diame- 
tram, parallelepipedum fub Ordinatis tribus zquatur jiarallelepipedo fub- 
duabus panibus Diametri ad Ordinatas & Vertices lUos duos abfciflìs- 
& re£h quadam data quz proinde Latta teSttm dici poteft. 

4. Ve Ratione co/ttentorum fub Paraìlelarum fegmetttis, 

Deniqae ficat in Codìós lè^ìonibus ubi duz parallelx ad Curvami 
utrinque termìnatz lècantur a duabus parallelis ad Curvam ucrinque 
terminatis, prima a tertia. Se fecunda a quarta, tedangulum parrium 
primz eft ad reSangulum paruum tertiz ut reSangulum partium fecundz: 
ad reéìangulum partium quanz : fic ubi quatuor ules re&x occurrunc. 
Curvz fecundiGeneris» (ìngulz in ttibus punflis, parallelepipedum par- 
tium prìmz re^x erìt ad parallelepipedum partium tertix, ut patallelepU 
pedum partium lècuodx ad paiallfilepìpedum paitium quartz. 
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■^5. De Cruribm HyferMicis (p Paraklicis 
(7 eorum flagis. 

Cuivarom (écundi 8t fupcrìotum Generim arqne aKjue primi crart 
«mnia in infininim progredienti» vel Hjptrhalià (iint generis vel PjtabùSà. 
Crus lijftrMiam voco qnod ad ACympcolon aliquim in infinitilin 
appropinquar j ParàboUcam qnod Alymptoro deltituirur. Ha:c crura ex 
Tangentibus opiime dienofcuocur. Namfipunftumconiaajs in in6nitunn 
ajioat, Tangens cruris Hyperliolici cum Afymptoto coincider, & Tangens 
cnitìs Parabolici in infinitum receder, evanefcet & nullibi reperietur. In- 
venirur igitur Aiymprotos cruris ciiiufvis .quacrendo Tangenrem cruris 
iUius ad ponaum infinite diftans. Plara autem auris intiniti invenirut 
quzrendopofiiionetnreaaicujurvis qui Tangenti parallela eft ubi punaum 
contaftus m infinitum abit Nam ha: ietta in eandem plagam ciw 
aure infinito dirigitur. 

MI. ReduSio Curvaram omnium Generis Secandi 
ad aqaatienum cafus qaataor. 

Linei omnes Oidinis primi, terrii, (juinti, fejjtimì 8C imparts cnjuique 
duo habent ad minimum aura in infinitum veriiis plagas oppofitas pio- 
gtedieotia. Et linei omnes terrii Ordinis duo habent gufiiKidi aura in 
plagas oppofìras progredienria in quas nulla alia caium cnua in&iia 
(pnteiquam in Fiiabola Orttfmi) tendunt. 

C A S. l 

Siciun Illa finiHypeiboUd gemis, fitGASeaciimAfyniptotos,Khuic 
,,t pafaUela agatar re£b quivis CBc ad Curvam 

'^ " ^ utrinque (fi fieri poteu) rerminata, eadetnque 
bilècetOT in panfto X, 8c locns pun£U illius X 
erìi Hyperbola Conica ( pun X« ) cujus una 
Aftmptotos eft AG. Sic^us alrera Aiymprotos 
AB, & lanario qua idano inrer Oidinaram BC 
& Abfcilum AB defioinir, fi AB diciiur *, ti 
BC y, femper induet hanc fonnam xjy+ty==tx* 
■i-hut-i-cx-^-i. Ubi termini, e, «, ^, r, <j^ 
defisaiit quanritatesdaras fienis fiiis + K — 
afièctas, quarumquilibetdemèpoflùnt modo 
ex earam defeca figura tu fediODem Conicam non veitatur. Poteft aurem 
liyperboia ìlla Conica cum Aiymptoris fuis coincidere, id eft ponitum X 
in leaa AB locarl : S rune tetminus + 9 deeft. CAS. 
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CAS. II. 

At fi teSti iUa CBc non potefi utriaque ad Curvam terniinati, fèdCurvx 
ìb unico tantum pun3o occarrit : age qnamvis 
pofitione datam ie£tani AB Alymptoto AS occuiv 

lentem in A, ut & alìam quamvis BC Alymptoto , / j ,/' I 

illi paralldam Curvaque occuirentem in puii£lo C, ' '■ — - - a_ 
& zquatio qaa relatio inter Oidinatam BC 8c Ab* 

Ici0àm AB ddinitur, fèmpei induet banc foimam, ' 

CAS. III. 

(^lodficrura illa oppofita Faiabolìci fiat generis» fe£U CBc ad Corvam 
ntrinque, fi fieri poteff, terminata in plagam 
cturam dncatut & bilècetat in B, Se locus pun£ti i ^ -^ 

B erìt Linea te£la. Sh ìfta AB, terminata ad da- 
tum quodvis ponQum A, & aquario qua relatio 
ìoter Ordinatam BC Se Abfcìffam AB defioitur, ■ i v 
lèmper induet banc formam , ^ 



CAS, IV. 

At vero fi re£ta Ula CBc in unico tantum pun£lo ocoimt Currx, ideo^ 
qne ad Curvam utrìnque teimìnarì non poffit : fic | > 

punSum illud C, Se incìdat nStì Illa ad puo^um " 

B lo KStua quamvis alìam pofitione datam & ad 

datnm quodvis pundum A tenninatam AB : fic 

zquatio qua relatio Inter Ordinatam BC Se Ab- /^ 
Icìfiàm AC definitur, ftmper induet banc £>rmaii^ / 

T 
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l^omina formarum. 

Enumerando Cuivas horumcafuum, Hyperbolam vocabimus, Ttifirlptam^ 
qujc tota iacet in Alymptoton angulo ad inftar Hyperbola; conica: iCirmw- 
fcriptam^ quat Afymptotos fecat 8c panes Abfciffas in finufuo ampleaiturj 
Jmbigenam, qax uno crure infinito infiribitui & altero cìrcumfciibitur j 
Convergeiitm,cups crura concavitate fua feinvicem refpiciunt & in plagam 
eandemdiriguniuri Divergentem, cujus aura convexitaie fua feinvicem 
lefpìciunt 8c in plagas contparias diriguntur; Crwiiitt Cotitrariis prjtditam^ 
cujus crura in partes conttJrias convexa funt flr in plagas contrarias infi- 
nita ; Concboidalm^qux vertice concavo Stcruribus divergentibus ad Afymp- 
toton applicatur ; Angvineam^ qui flexibus contrarìis Afymproton fecat 8E 
utrinque in crura contraria producìturi Crin/orwem, quae conjugatamde- 
cuflàt-, Miflram,quzlèipfamdecufratinorbemredeundOiG(/pr.fjrjm,cujus 
panes dust in angulo contaftus concurrunt S ibi terminantur ^ Pm3atam^ 
qu3c conjugaiam habet Ovalem infinite parvara id eft punftumì & fìtraw,. 
quìt per impoffibjlitaiem duarum radicum Ovali, Nodo, Cufpìde & 
Plinfto conjugato prìvatur. Eodem fenfu Parabolani quoque comfergen- 
tem^ divergentm^ cniribus contrariis praiitam^ cruàformm, nodatam, cufp-, 
iatamy punSatam & puram nomina blmus. 

In cafu primo fi terminus ax» affirmadvus eft. Figura erit Hyperbola 
triplex cum fcx cruribus Hyperbolicis qusE juxta ires Afjjmptotos quarura 
luiuiiunt paralleli, in infinitum progrediuntur, bìnac juxta unionquamT 

lue in plagas contrarias. Et hz Afymptoti fi terminus bx^ non deeft, 
.S mutuo fècabunt in tribus punflis ttiangulum (Dd^) Inter fc continentes, 
fin terminus bx^ deeft, convergent omnes ad- idem punftum. In priori 
cafu cape AD =^, &Ad = AJ^=^, ac junge Dd,IH8ccruiit Ad,. 
Dd, D/ tres Afymptoti. In pofteriori due Ordinatam quamvis BC, Ordi- 
natx piincipjli AG parallelam, & in ea utrinque produrla cape bine inde 
BF K Bf fibi mutuo stquales & in ea ratione ad AB quam habet Va ad i, 
jungeque AF, Af & erunt AG, AF, Af tres Afymptoti. Hanc Hyperbo- 
"km vocamus Redundintem, quia numero crurum Hypeii)oIiCorum Sefti- 
ones CcQÌCJs fuperat. 

In Hyperbola omni Redundante, fi neque. terminus O' i^efit, ncque fit 
bb — ^cz.<\aa\.e-±.aeVa^ Curva nullam habebic Diameirum, fin eorum 
alteruiium accidit Curvi habebir unicam Diametrum, Se tres fi utrumque. 
Diameter autem femper tranfit per interfeflionem duarum Afympcoron, 
8c biiècat reftas omnes quac ad Aiymptotos iUas utrinque terminantur J!c 
parallela iùnt Afymptoto tertia:. Eftque Ablciflj AB diameter Figurgc 
quotìes terminus tj deelt. Diametrum vero abfolute didam faic de- iti 
fequentibus in vulgari fignificatu ufurpo, nempe pro.Abicifla,qua: padìm 
Ihtbet Òrdinatas binas zquales ad id^oi pun^um hinc inde infiftentes. 

^ *- . ly.^»». 
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t. Ve Hjfperbo/is novem recfune/antiòm qua dÌAMetro defli" 
tuuntur (y tres habent Àfymptotos triangulum cafientes,. 

Si H^perbola redundans Riillain habet diametrum, quxrantur ^Cquatio* 
nis hujus axt+Ì*i + «»+i* + -5« = o radices quatuor leu valores 
ipfius*. Ea: fìinto AP, À», A», Ap. Erigantur Ordinatac PT, •», «7, 

it, 9l baE jangent Curvam in pun£tis totidem T, t, 1, t, & tangeado da- 

tuot lìmites- Cuivx. per quos Species qus innotdcet 




Nam fi radices omnes APj A«, Ap^ (I^g, i, 2.) fiint reales, eJuHenr 
figni & inarquales. Curva conftat ex tnbus Hyperbolis, (infcripta, circunn 
£:ripta& ambigena) cum Ovali. Hyperbolarum una jacet verfus D, alterai 
verfus d, tertia verfus /, S Ovalis lèmper jacet intra Triangulum Dd/, 
atque etiam inter medios limites 7 & r, la qiitbus utique tangitui ab Ordì> 
oatis *'ì Se mr. Et hzc eil Sgeciet prima. 




Si e radicibus dùa: maxitnae A», Ap^ (Fìg. 3.) ve! dua mìnimar AP, A*r 
(I^g- 4.) a;quantur iater fò, Si ejufdem funt fìgni cum alteris duobus,;. 
Ovalis fic Hyperbola circumftripta fibi iovicem junguntnr coeuntìbus- 
caram pun£lis contaftos 1 8c t vel T & t, & crura Hyperbolae fcfe de- 
cuflàodo in Ovalem costìnuantur, iiguiam Noiatam efficlenda, Qjix 
^eàes efi fecunJa, ^ %i 
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Si e radicìbus tres maximx Apy A«-, A«-, (Fìg. t.) vel tres minitnx 
A», A<r, AP (Fig. 6.) acquentur iater fé, Nodus in Cufpidtm acutiffimum 
convertetur. Nam crura duo Hyperbolat cìrcumfcriptz ibi in angulo coq- 
ta£las concurrent fic non ultra producentur. Et fazc eft Speàet tenia. 

Si e radicibus dua: media: A« 8c At {Fig. 7.) zquentur ioter le, punSa 
conta£):us r ^1 coincidunt, 8c propterea Ovalìs inteije£la in ptin£lum 
evanuit, & conftat figura ex trìbus Hyperbolis, ìnfcripta, circamfctipta 6c 
ambi^na cum fango coniugato, dug eft ^mu qiiart*,' 






Sidux ex radicibus TÌInt impollìbiles & relìquat dui iocqoales 8c quP 
dem Ugni Cnam iìgna contratia habere nequeunt,) Pura habebuntur Hyper- 
bolx tres fine Ovali vel Nodo vel Cufptde vel Pun^o coniugato, 8c hx 
Hyperbolz vel ad latera tiianguli ab Afymptotis comprehenfì vel ad angu* 
los ejus jacebunt -, 8c perinde Speciem vel ^intam iPig. 7. 8.) vel fextam 
(Fig.% IO.) conftituent. 

Si e ladicibus dux funt ^uales & alterx dux vel impoffibiles funt 
0^g. II. I?.) velreales (Pj^. 12. HOcurafignìs qui a fignis acqualium 
radicum diverfa funt, figura Craàformù habebitur, nempe dux exHyper- 
bolis fèinvicem decuuabunt idque vel ad verticem trianguU ab Afymptotis 
■comptehenfi (Fìs- 13, 14.) vd ad gus baièm (f«. 11, 12.) Qiw dux 
■ &>MH funi jèpa'wa 8C oSava, 



*^ 10 


y_^ 


11 
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A 


'^ 


J^ 


\ 


"^N 


^^ 



Sì aeni^oe radìces omoes fiint impoffibiles (Fig. 1 y.) vel E omnes funt 
Tcales & inxquales (Fìg. 16.) & earam dux funt affirmatìvx 8c alterx 
dux negativa, rune dux habebantur Hypetbolx ad angulos oppofitos 
duarum Afymptoton cum Hypeibola Jngumen circa Afymptoton Krciam. 
Qpx Speciet eft nona. ( " O^^ Ic 



TERTIIORDINIS. 77 

Et hi fbnt omiKS ndlcutn cifus ooflìblles. Nam il dux radlces funt 
acqaales ioter fé, & alia: dux funt enatn Inter le xquaìes, Figa» evadet 
Seaio Conica cum Lìnea te£ta. 




2. Pe Hyftrholis duodecim redundantihm unicam 
tantum Viametrum habentibus. 

Si Hypeibola reduodans habet unicam tantum Dìametrum, fit ejtrs 
Diametei Abfiiifla AB, Se xquationis hujus axi ■\bx^-'rex-^i=Q quxre 
tres radices fèu valorés x. 

Si radices illz funt omnes reales & gufdem Ggnì, Figura conttabit ex 
Ovali incta triangulum Dd<P (Ì5^. 17.) jacente & tribus Hyperbolis ad an- 
gulos ejus, nempe Ciicumlcrlpu ad angulum D fiLlnfcriptis duabus ad. 
angjibs d Se fi Zx. ha: e efl ^eciet decima. 




Sì rairces dui majòtes funt a:quales & tertìa eiuOem-figni, crura Hy- 
perbola: jacentis verrès D {Fig. 18.) felè decuflàbunt in forma Nodi prop- 
ter contaftum Ovalis. Qua: Species eft undecima. 

Si ties radices funt aquales, Hyperbola ifta fit Cufpidata fine Ovali, 
{Fit. 1 9.) Qua 5pfri« eft duodecima. 

Sì radices duat minores funt a:quales 8£ tertìa ejuHem figni, Oralis in 
Punàaìn evanuir, (Fig. 20.) Qux SpecieM eft (foc;"iBJ tertìa. 

Io fpeciebus quatuor noviflìmis Hyperbola qua: jacetverfusD, Afymp- 
totos in fina fuo ample£titur, reliquie àux. in unu Alymptoton jacent 
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Si dux ex raiMcibus flint impoffibiles habebuntut tres Hyperboli fl(r4 
fine Ovali decuflatìone vél cufpide. Et hujus cafus Species funt tiuataor : 
nerape ieàma quarta fi Hyperbola CiicunUoipa jacci verfus D, (Jy. ao. 






K decima quinta fi Hymrbola Infcripta jacet veifus D, (Tig, 21.) decima' 
fexta fi Hyperbola Circumfcripta jacet fiib bafi dJ* trianguli DdJ*, 
(fti:. 22) & decima feptima (Fig.2ì.) fi Hypeibola infcripta jacet fub 
eadem bafi. 




Si dux radices funt zquales 8c teitia fieni divetfi fìgara erit Cndfonms. 
Nerape dax ex tribus Hyperbolis fèìnvicem decimabunt idque vd ad 
verticem trianguli ab Afymptotis comptehenfi (Fìg- 24.) veladejus balètn, 
(Ftg. 2?.) Qpa dua: Speàes funi deàiaa oSava^ fic decima nona. 




Si dni radices funt ìnacquales & quldem figni 8c tertìa eft fignì direrfi, 
dua: habebuntut Hyperbola: in oppoiitis angulis duarom A^mptoton cum 
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GMMbonti/i ifitetmedia. CotKboidalit zatem vel'jacebit ad eaiSetniunes 
Afynptod iìix CHin trUpgiUo ab Afìrmptotts conffiiuTp, (Fjg. 26.) vd 
ad paites cootnirtos, (Fìg. a^.) £c hi duo cafiis coaltituùat Spmim viiif- 






3. X)e ffyperho/is duabus tedundaniihm cum 
tribus Diametris, 

I^petbola redirodafis qaz habet tres diaoietros, conRat ex trlbus 
Ryperbolis io fìnubus AijriaptotOD jacenribus, idqtie vel ad angulos trian- 
raili ' li^' Alymptons com^iehenfi iFìg. 28.) vel ad ^us latera (^i 3p.) 
Cafus prìot dat Specim vigefàium feeindam^ 8c pofterior ^«in» vi^e/moM 




4. De H/ferbo/is novem reJttndanttbus cum Afymptotfs 

trihus ad commmte pun^am cenvergentibm. 

Si trcs Afymptort ia pnii£h> moimni & amtao decufllint, vertuntiv 
fyoMsqaàaa Se. ièaoa in vgifim^» <[wrtam, (Fìg. ^o.) feptima tt o£Uva 
io mgefimam quintam, (Fìg. 31.) 6c sona in vjge^awi Jhstam (fìg. 32) ubi 
An^nea boo traoQt per coaattfwa Alymptocon, Se m vìgefmam fiptimam 
itbi iraait MtTonounbm illum, (F^. 3 ;.) quo caHi semini kzzd defont, 
te ooncBrìas Afynpioton eft Cesmnii ^nz ab omnibus tjus partibus 
oppofitis zqualitex dlftans. Et hx quatuoi ^eciesdiamettumJKHiIubent. 

V«* 
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Vertuntar edam ^wiei decimi quatta ac decima fetta ìn vìgifiwum 
oSmam^ (Fig- 34') decima quinta ac decima lèptìma in vìgejimaM nmian^ 
\^g- l'i) decima o£bva 6c decima nona ìntrìceimam^ {Fig. 36 ) 8c vìgefi- 
ma-cura-VKe&iM ^ima io trìeilimam grimam^ (PÌS'V-^ ^ ^ ipedes 
■unicam hafent DUmetrum. 
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Ac dentque fpecies vìgeGma &canda U vigeGma tenia Tertuotnr ìb 
ifiMom trkefmam fecunjam cujiis tres funt Diametti per coocurfùra 
Aiymptotoo tranfeuntes. (Fig. 38.) 

Quz omnes coaverfiones tàcillime intelligaatur &ciendo at trìangnlum 
ab Alyiqptotls compteh»ifam dinÙDuatiu doDcc in puiiaum evanefcat. 




%rUeIlyferhÌk fex tfefeBhfìs diam?trum nonhabentìbus. 



Si in primo xquationnm cafu terminus «1 negatìvus t% Figura eth 
Kfperbola deferiva nnicam babens AfTmptoton 8t dao tantum crura 
Hf peibolica juxta Afymiitoton illam ìn pla^s contrarias infinite progre- 
dientia. Et Alymptotos ìlla eft Ordinata prima & priocìpalis AG. Si 
cetmÌRUS n non deeft figura nullam habebit Diametmm, fi deeft habebìt 
tinicam. In priori cafu ^Kcìes Gc enumerantur. 

Si iquationis hujus «x* = è** -f ex* + ^+ 4«fl ladìces omnes A*, AP» 
Ap, Aw, {Fig. 39.) font reales & iojtquales. Figura eric Hyperbola Ao- 
guinea aff mptoton flexu contrarie ampuza, cam Ovah conjugats. Qux 
^ecUt eft tricejtma terth. 

Si 
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Bl- radices dua: mediat AP & Ap (_Ptg. 40) arquenrar inter fe, Ovalis Se 
Anguinea junguntur fefe decufiàntes in forma Nodi. Q,u3c eft Speciet tri' 
-cefima quarta. 

Si tres radices funt xquales, NodQS vertetur in C^ideta acutìlfimnai 
in vertice Anguinear, (Fig.^i) ^t hxc e^ Speciet trice/ma quinta. 

Si e tribus radicibus ejufdem figni dux maximz Ap & A* (Fìg. 43) 
fibi mutuo zquantar, Ovalis in PunSam evanait. Qiia: Specks efi tri- 





-o 



Si radices dua: c^uxvis ìmaginariz font, fola manebit Anguinea iW 
i6ne Ovali, Decuf&tìone, Cupide vel Pun£lo conjugaco. Si Anguinea illa 
non tranfit per punftum A iPig. 42) Speciet' eft trìcefma feptìma j fin tran- 
fit per pun£lum ìllad A (id quQd contìngtt ubi termini ^ ac if defunt,) 
punttum illud A etìc centruih figura reflas omnes pei ipfum du£las & ad 
CiHvam utrinque terminatas bilècaos, (Fig. 43,) Et hxc eft Speàet tricefi^à 
oBava, - „ 




€, Ve Hyferbclis feftem c/efeStìvis Jiametrum habentibas. 



In altero calò ubi termlnus (7 deeft 8c pioptetea figura Diametrum 
habet, fi Muaiionìs hujusa**=&*» + cx + i radices omnes AT, At, 
■At, (Fig- 44) flint reales, inacquales 8c quldem figni, figura erit Hyper- 
bola CoBchoidalis cam Ovali ad convexìtacem, C^uz eft Speàes tricejma 
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Si du!c radices funt iniquales S riuflem lìgnì K teitii eft (igni centra, 
lii, Ovjlis jacebit ad concavitatem Conchoidalis, Fig. 45.) Eftque Sptaa 
Buadraffejìmti, ". , 

Si tadices doat minores AT, At, (Fig. 46) fant stquales, S terna At 
eft ejurdem figni, Ovalis K Conclioidalis jungentur lift decuflando in mo- 
inm Nodi. QfxSpKieseaqmJrastfmafrimn. . „ .., 

Si Ites radices funt atquales, Nodus motabitur in Cvjpidm, 8c figur» 
erit Cihiis Fiterum, (Kj. 47.) Et llic eft Speda quaitagifma fecmida. 

Si radice! iux majores fint iquales, & tenia ed ejufdenn iìgni, Con- 
choidalis liabebii Pii»S™ conjugatum ad convexitatein fuam, {Fig. ^).) 
Eaqae Spechi qn^lrageJimtiTtia. „^ . ■■ ^ .v -j ,L 

Si radices dui funt itquales, K terna eft fignt contram Conchoidaliis; 
habebit fti»Sii»i conjugatum ad concavitatem fuam, (J%. 49) Eflquè 
Specìes qtwdragejtma quarta. . , ,. _ ^ . 

Si radices dui funt impoOibiles habebitnr Conchoidalis IV» line Ovali, 
Nodo, Cof^e vel Punflo conjugato (R«. 48. 49.) Quat S(!ciis eft imirt- 
gejtma quinti. 





"^ — Y-Ve HyférhoRs feftemTaraMìcis Diametrum 
non hàbentihus: 

Si quando in primo aquationum cafu teirainus ax» deeft 8c terminus 
hx^ non deeft. Figura erit Hyperbola Patabolica duo faabens crura HyiKT- 
bolica adunam Afymptoton SAG K duo Parabolica in plagam unam 8c 
eandem convergencia. Si termings ej non deeft figura nullam babebic 
diametrum, lin deeft habebit.unicatn. In priori cafu Species funt ha;. : 

Si tres radices AP, A , Ar(F;g. ;o.)aiq<iationishoju5 ;<»•+«= + iti 
-f ^^ee = funt inarquales 8C eìuldem lìgni, figura conftabit ex Ovali 8c 
aliis duabus Cutvis qui paitìm Hyperbolici funt & panim Parabolici. 
Nempe crura Parabolica continuo dudu junguntur cturibus Hypetbolicis 
fibi proximis. Et hic eft Sp/cies quadrageftu Jixta. 

Si radices dui minores funt atquales, & tenia eft ejufdem (igni, Ovalis 
Se una Cufvarum illarum Hypetbolo-Parabolicarum jungunrur &c le de- 
culùnt in foimam Nodi (Pìg. 5 1 ■) Ql'SE Sgectet eft mtadragejìma fepttma. 

Si 
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Si tres cadices fìint zquales, Nodus ìUe in Cufpidem vertitur (Ftg. jrs.) 
Eflque Species qu^iiragejma o3jva. 

Si radices dui majores funt^ jcquales & tertìa eft ejufdem figni, Ovalis 
in Punaim conjugatum evanuirVi^^. 53.) Quae Speàei eft quadrt^ejm nona. 

Si duac radices funt impoflihiles, manebunt Futa il!a duac cutvx Hyp«- 
bolo- parabolici fine Ovali, Decumtione, Cuipìde vel Puofto- conjugato j 
SL Speciem qmnquagefi mam c onfli tuent. (i?j[. - yj . ;4.) 




STriaices dua; funt aquales & tertìa eft figui o^ntratti. Curva: illac 
Hyperbolo-paraboHcx junguntur lèlè decuflàndo in moiem crucis (Fìg.S").) 
Bftque Speciet qutttquagef ma prima. 

Si radices dux funt ìuxquales 8c ejul3em figni Se tertìa eft figni contra- 
rli, figura evader Hyperboìa Anguinea circa Afymptoton AG, {I^g. 56) 
CUOI Parabola conjugata. Et hxc eft Species qutnqui^efma fecmia. 




8. Ve HjiperBo/is quatuor Faraòòmis Diametrum ^ 
hahentihm. 

In altero cafìi ubi terminus ej deeft & figura I^ametrutn liabet, lì duar 
radices xquatioais hujus bx* -t- ex + i =0 ^nt impollìbiles^ duac habentuc 
figurar Hyperbolo-parabolicat a Diametro AB {Bg. ;7.) hiac inde zqualìtet 
diftantes. Qui Speàes eft qtànquagefitna tertìa. 

Si xquationis Ùlius radices dux funt impoflibtles^ Figura: Hyperbol»- 
parabolicz junguntur fefe decuflàntes in morem cruci» ^ ìl Spujem quÌTi* 
■ qK^eSmjmqiiartamiOt&iwiat. Fig. 58. 

Si 
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Sì radices illz funt inxquaics Se ejui^em fignì, habetur tìyperhoìtL 
ConchoiilaHs cum Parabola ex eodem latere AJymptoti (-Fig. 59.) Eftque 
Speàet qumquagefma quinta. 

Si radices illx funt lìgni contrarij, habetur Conchoidalis cum Parabola 
ad alteras partes Afymptotì (Fig. 5o.) Qiiac Specm eft qainquagejt'ma fextA* 



^. Ve Quatuor tìyperbolifmis Hyferboltt. 

Si quando in ptìmoacquaiionum cafìi terminus ùterque «' & J** deeft, 
figura etit HyperboliCmus fe£lìonìs alicujus Conicz. H3perbolirmuni fi- 
gura voce cujLs Ordinata prodit applicando contentum fub Ordinata 
'figura: illius U re£la data ad AblciOam communem. Hac ratione linea 
rech vertitor in Hyperbolam Conicam, 8c ft£lìo omnis Conica vertitur 
in aliquam figurarum quas htc Hyperbolifmos fè£lionura Conicarum vocou 
l>Iam a:quatio ad figuras de quibus agìmus, nenape 3Cf*-\-ey=:cx-\-Ì^ dat 

j, — ^rr , «-M^'+At" qyg^ gcncratur applicando conrentum fub Ordi- 
nata lè&ionis Conicac ~ "'*^*-'T''^" gj «f^a data w, ad curvarutn 

Ablciflam communem x- Unde liquet quod figura genita Hyperboliflnus 
erit Hypcrbolar, EUìpfeos vel Parabola:, perinde ut terminus c« ìXàtmzxi- 
vasgft vel ne^aiivtis vel nullus. 




Hyperbolifmus Hypetbólar tres habet Aiymptotos^quarura unaeff Or'- 
dinata prima &c principalis Ad, altera: duz funt parallelz Abfciflz AB, ab 
-eadem bine inde zqualiier diìtant. In Ordinata principali Ad, cape Ad, 
fi.i' hinc indezquales quantitati v'c ^ Se per pun£h d ac </^ age dg,</> Alymp>- 
totos AbfcilTa: AB patallelas. 

Ubi terminus ey non deeft figura nullam habet diametrutn. In boc cafu, 
fi «quationis hujus r^r» -^-ix-y ^e^o radices dua: AP, Ap (Fig. 61) funt 
leales & iozquales (nam a:quales eflè nequeunt nifi figura fit Conica lèQio) 
figura conflabit ex cribus HyperboUs fibi oppofitis quaium uoa jacet Inter 
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Alymptotos para^lelas 8c alterx ^uz'jacent extra. Et hzc tA Speiùs 

'jànqaagefma f^tma. 

Sì ladìces illx duz fuat ìmpoflibiles, habentur Uypaholx dux oppofitx 
extra Afymptotos parallelas & Anguinea Hyperbolica intra eafdem. Hzc 
figura duarum eft fpecierum. Natn centrutn non habet ubi terminns d 
non deeft (I^g. 62 •,) fèd fi terminus ille deeft pun£lum A elt ejus ceotrum 
(Fig. 63.) Priw ^ecia eft qainquage^ma oSava^ poflerior quìrtquagefma nona . 




Qpod E Krmlmis e} deeft, figura conttabit ex trìbus Hjrperbo is oppòfitis, ' 
^aarum una jacet inter Alymptotos parallelas Se alterz duz ìacent extra ut 
iD fpecìe quinquagefima quarta, & przterea diamettum habet qux eft 
Ablcillà AB {Fig. £4.) Et hzc eft Specta fexiqe^a. 






IO. Ve tribus Hyfeirbolifmis ElUpfeos. 



Hyperbolifmus Elliplèos per hanc zquationem definitur xy^-\-ej=cx-\-Ì^ 
8c onicani habet Afymptoton quz eft Ordinata prìncipalis Ad {Fìg, 6;.) 
Si terminus ej non dedl, figura eit Hyperbola Anguinea fine diatnetr(\a tque 
etìatn fine centro fi terminus i non deeft. Qiiz Specìa eft fexagefima 
prima. 

At fi terminus d deeft, figura habet centrum fine diametro. Se centrum 
qus eft punftum A (Pig, 66.) Speàet vero e&. fexagcjàaa fecnnia. 

Et fi terminus g; deeft, & terminus d non deeft, figura eft Conchoìdalis 
ad Afymptoton AG Fìg. 67,) habetque diametrum fine centro, & dìameter 
eius eft Àblcifià AB. Q.uz Spedet eft fexageSma tertia. 

y ii.Di 
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1 1 . Ptf duobm Hjfperholifmìs Paraboitti 

Hypetbolffòius PiriSolx per hanc zquatiooemddininii J9'+gp = ^, 
K duas habet Afymptotos, Àbfcillàm AB & Ordinaum priaaam Se prìn- 
cipatetn AG. Hyperbolx vero in bac fìgara funt dux, non in Afymi»o- 
toQ anguHs oppontis fèd in angulìs qui funt deinceps jacentes, tdque ad- 
utrumque latus abftillx AB, K ve! fine diametro li terminas ej haberar, 
(H;. 68) vel cum diametro fi termmus Ule dcefl (Fig. é^.) Qiia: du% ^àn- 
ìhx&fexqgtfjna quarta Scfexagefma qtànta. 






iz. Ve Tritante, 



hi SÈcondo a»]aationsni cafìi habebatui xqaatio xy=:^axi-\-bx*-^cx-^Ì^. 
Et figura in boc cafu habet qoatuor ciura infinita quotum duo funt Hyper* 
bolica circa Afymptoton AG (.Fig.^2) io contrarìas panes tendentia Se 
duo Parabolica convergentia & cum prìoribus fpeciem Tridentis fere efior- 
mantia. Effque hxc Figura Parabola illa per quam Cartefm arquatiooes . 
'^ dimenfiODum confiruxic. Hxc eft igìtur Sgme* feM^efiga Jixta, 
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15. Ve Parahoiis quinque eHvergentìèm.- 



tn Tertio calti aKjuatio erat >' = «» + 1*» + «+«/, & Parabobm de- 
fignat cujus crura divagunt ab invìcem & in conttatias partes infinite prò- 
gtediuntur. Ablciflà AB eft ejus diametet & Species ejus fimt quinque- 
ièquenies^ Si 
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Si aqaationis axt + i*> + e* -f d =.o, radìces omnes At^ AT, At fìint 
«ales 8c inz(5uates, figura eft Parabola divergens Campaniformis cum 
Ovali ad verticem (Fig. 70, 71.) Et Speàei eft fexagefmj feptima. 

Si radices duat funt a:quales. Parabola prodìt ve! N:>iafi contiDgendo 
OvalemCi^. 7?,) vel jRiwffatj ob Ovalem infinite parvam (/;;g. 74.) Qujc 
duz Speàts iiint Jext^efma oBava 8c fexa^ejìma nona. 

Sì tres radices funt zguales Parabola erit Cvf^idata in vertice (Fig. 76.) 
Et hatc eft Parabola NeiUaifa qua: vulgo Semcubica dicitur. Et eft Speda . 

Sì radices dux funt impoffibiics, habetur Parabola Pura campaniformis^ 
(^' 74^ 75») Sp^a» f^tni^efmam primam conftitueas. . 
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14. Ptf Farahola Cuhicai 

Ift Quarto alò scquatio etat jr = «* + &«» + e* + i, & hìtc acquario - 

Parabolani defignat qux crura babet contraria & Cv^ai die! fblet (Ì^.77.)^ 
Et fic Sp£(nes omnìno Ì\ìntfeptwginta dutt. 



V. Genefis Carvarum per Umhas, 

Si in planum infinituirta pan£to lucido ìlluminatum utnbrzfigorarDm f 
projiciantar, DinlH'Z-Se£tiomi(nConicarmnfèinpereFuntSe£tione$Conicz, , 
ea: . CuTvarum lècundi Generis fémper erunt Curvx fècundi GeDeris, ea:.' 
Curvarum tertìi Generis lèmpa erunt Curvx tertii Generis^ a: fic deioceps 
in ìnfinitum. 

Et queraadmodunr Circulus umbram ptojicìendo generar Seaiones - 
omnes Conicas, fic Parabolx quinque divergentes umtu'is fuìs generant fic : 
exhibent alias omnes fecundi Generis Curvas; & fic Curvx quxdam fimpli- 
ciores aliorum Generum ìnveniri poftunr quz alias omnes eorundem Gè' - 
Detum Curras urabtis fuìs a pun£lo lucido in pUoum projeftis fumabunc. - 
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De Curvarum PunSiii dupliciòm. 

Dixitnus Curvas lècundi Generis a Lìnea refla in pan£lis tribus fècati 
pofTe. Horum duo nonnunquam coìncidunt. Ut cum Re£ta per Ovalem 
infinite parvam uanfìt vel per concurfutn duarum partium Curvx fé mu- 
tao fècantium vel in culpidem coeuntium ducitur. Et iìquando Re£ht 
omiies in plagam crurìs alicujus ìnfìnici tendenies Curvam in unico tantum 
panilo fècant, (ut fit in otdinatis Parabola: CartefiattA Se Parabolz cubicx^ 
nec non inreSis Abfcifli Hyperbolifmorum Hyperbote &• Parabola; paral- 
klis) concipiendum eft quod Refbe ìlix per alia duo Curvz punua ad 
infinitam diftantiam lìta (nt ita dicam) tranièunt. Hujufmodi iotet* 
lèàiones duas coincidentes Ove ad finitam fint diflantiam fìve ad ìnfìnitain, 
vocabimus PunSum Dt^Ux. Cuivx autem qux habent Pmi£tum Duplex 
Àelcrìbì poflunt per fequentia Tbeoremata. 

VI. De Curvarum. defcriptione Organica, 
, T H E O R. I. 

Si Aogulì dao magnitudine dati PAD, FBD dica polos pofitiooe datos 

V. A, B rotentur, & eomm cmra AP, BP con- 

\ y^ / ^^^^ ***** ^ petCDirant Lìoeam leftam s cm- 

y'^^^^^ .. ' ^ ^"^ reliqua AD, BD concnifìi fuo D de- 

AiX_ .,;;Ab icribcnt Seaionem Conìcam per polos A^ 

/ J^"-^"^^"^ \ B tranièuntem : practerquam ubi Linea iJla 

"^ ^^ refta tranlìt per poloram alterutrum A vel B, 

vel ai^H BAD, ABD fimul evaoefcuiit, quibus in cafibas pun£lum D 
d^cii^ Lineamre£lam. 

T H E O R. II. 

Si aura prima AP, BP concurfa fuo P pacurrant SeQionem Conicam 
per poluiB alterutrum A tranièuntem, crun dao leliqua AD, BD concur* 

fu 
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fu fao D defcribeot Curvatn fècundì Generis per polam altenim B tranièun- 

tem Se PuD£tum duplex habentem in polo primo 

A, per quem feGtìo Conica tranGc : prxtetqaam 

ubi angulì BAD, ABD fimul evanefcont, quo A' 

cafu pooCiam D deicribet aliam fe^onem Co- 

nicam per polum A trznlèuntein. ^^-^'^ ' ."x. 

T H E O R. III. 

At fi fcaio Conica qaam ponaum Ppercorrit tranièat per neutrum po- 
lorum A, B» punclum D deicribet Curvatn , / 

fècundi Tel tertìi generis PnnQum duplex ^ '^ 

habentem. Et Pnnctum illud duplex in con- x'^- ^^ 

corra cninim delcribentium, AD, BD inve- a^'^.../.. )» 
nietor ubi anguli BAP, ABP fimul cvanef <^^^^^^^;>- 

cunt. Curva autetn defcripta fccundj erit ^---^i^v 
Generis fi anguli BAD, ABD fimul evanef- ^^"^ / \ 
cunt, alias erit tertiì Generis & alia duo habebit PunOa duplicia io ooUs 
A 8c B. r f 

SeStionum Conicarum defcriptio fer data quinque punSia. 

Jam feaio Conica deternwnatur ex datis q'us pnnais quinque 8c per 
eadem fic dekribi poteft. Dentut ejus 
punOa quinque A, B, C, D, E. Jun- -/ 

gantur eorum tria quavis A, B, C, & T .q 

trianguli ABC rotentur an^li duo .-■"/,/ 

quivis CAB, CBA circa vertices fuos ^^-^ .-■' i>i A 

A 8c B, 8c ubi cruram AC, BC Inter- ^N /^^^^ V \ 

ftftio'C fucceffive applìcatui ad punfta a<^ ■■..V ^ 

duo rcliqua D, E, mcidat intCTièaio / \^ /^^---^^ 

crurum reliquorum AB & BA in punfta Z^^ p\ 

P & Q. Agatur fic infinite producatur '7^/ \ 

lefla PQ., & anguli mobìles ita roten- 
tur ut ifiterfeaio cturufb AB, BA percumt reflam PCL, 8c crurum reli- 
quorum interlè£tÌo C defcrìbet propofitam fe6:ioaem Conicam per 7h^ 
crema primum. 
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Curvarum fecundi generis PunBum duplex hahentium 
defcriptio per data feptem punHa, 

Curvi omnes fecuudi generis Punftum Duplex habentes determinantur 
ex datis eaium pun£tìs fepcem quorum unum 
eft Pun£lum illud duplex, & pei eadem punita 
ficdefcribìpoflunt. Deniur Curvac delciiben- 
dac punfta quaclibet lèptem A, B, C, D, E, F, 
G, quorum A eft Puna«m Duplex. Jungantur 
pun£lum A Se alia duo quzvìs e punflis puta 
§ & C ; K trìanguli ABC rotetur tura angulus 
CAB circa verticem fuum A, tum angulorum 
reliquorum alteruter ABC circa verticem fuutn 
r\ B. Et ubi crurum AC, BC concurfus C fuc- 
ceflive applicarur ad punGtì quatuor reliqua D» 
E, F, G incidat concurfus cruium reliquorum 
AB & BA in punfta quatuot P, Q., R, S. 
Per punfla Illa quatuor & quintum A defcribatur fe^io Conica, & anguH 
protali CAB, CSA ita rotentut ut crurum AB, BA concurfus percurrat 
feftionem illam Conicam, & concurfus reliquorum crurum AC, BC de- 
defcribet Curvam propofium per Tbeorema fecundum. 

Si vice punfli C datur pofitione leda BCqux Curvam defaibendara. 
tangìi in B, linesc AD, AP coincident. Su vice anguli DAP habebitur 
lìnea refta circa polum A rotanda. 

Si Punftum duplex A infinite diftat debebit ReSa ad plagam pun£H 
illius perpetuo dirigi 8c motu parallelo ferri interea dum angulus ABC 
circa polum B rotatur. 

Defcribi etiam poflunt ha: Curvac paulo aliter per Tbeorema tertiam, 
lèd defcriptionem umplìciorem pofuiUe fiifficit. 

Eadem methodo Curvas tenìi, quarti Srfuperiorum Generum defcribere 
licet, non omnes quidem fed quotquot ratione aliqua commoda per motum 
localem defcribi poffunt. Nam Curvam aliquara fecundi vel fuperioris 
generis Punftum duplex non habcntcm commode defcribere Problcna eft 
ÌDtei dlÉcilLora Dumerandum. 

vn.c» 



dbyGoot^ie 



TERTII ORDINI S. pt 

VII- Conflra^io aqmtionum per dejcriptionem 
CuTvarim, 

Curvjrum ufus in Geometria eft ut per earum interfefliones Problemàta 
ibivantur. Proponaiurarquatioconftruendadimenfionum novem 

Ubi h^ c^ i, 8cc. lìgnificant quaotitates quafvis datas fìgnis fuis -f 
Se — afieftas. Aflìimatur acquatio ad ParatMlam cubicam x^^y, 8c 
xquatio prìor, fcrìbendoji pto«% evadet 

acquatio ad Curvam alianti fecuodi Generis. Ubi mvel/deelTe poteft vel 
prò lubitu afiìiini. Et per harum Curvarum defcriptiones 8C interfeftio- 
nes dabuntur radìces xquatioms conltruenda:. Parabolani cubicani femel 
defctibere fufficìt. 

Si arquatio conftruenda per defè£);uro duotum terminomm uUimornm 
bxiak reducatur ad feptem dimenfiones. Curva altera delendo m, habeMc 
Pun£tam Duplex in principio AbicilDc, & inde facile delcribi poteft ut 
fupra. 

Si acquatio conftruenda per defeftutn termtnorum trium ultìmornm 
/3f» + Ax + i leducatur ad iex dimenfiones, Curra altera delendo /evadet 
iè£Ho Conica. 

Et fi per defe£lum fex ultimornm terminorum xquatio confiruenda te>- 
ducatur ad tres dimenfiones, incidetur in conftru£lionem WaUiftniìam per 
Parabolam cubicam & Lìneam re£lam. 

Confimi etiam pofiunt zquatlones per H)'perbo1Ìfinum Parabola; cum^^ 
diametro- Ut fi conftruenda fit hzc xquatio dimenfionum novem termi- 
ito penultimo carens, 

+ « 
A0unfiatur a:quatÌo ad Hypeibolifinum illum *")!= i, & fi;ribendoji prò 
—, arquatio conffiuenda vertetur in hanc 

Ìuz curvam lècundi Generis defignatcujus defcrìptìone Problema fòivetur. 
t quantitatum m zc g altetutra hic deeflèpoteft, vel prò Libica affumi. 

Pec 
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91 ENUMERATIO LINEARUM 

Per Parabolani cubicam & Corvas tertii Generis conftruuntur etiam 
zquatioDesomnesdimenfìonum non plufquatn dtiodecim, Scpereandem 
Farabohm & Curvas quarti Generis conftruuntur omnes dimenuonum non 
plufquamquìndecimì Et lìc deinceps in infinitum. EtCurvz illx tertìì, 
quarti & fupeiiorumGenenim defcrìM fempec poflunt inveaiendo eonim 
punEìa per Geometriam planam. Ut lì conftruenda fitxquado 

Se defcripta habeatur Parabola Cubica ^ fit xqoaiio ad Parabolani ÌUam 
Cubicam «* ^yt 8c fcribendo ji {ffo «*, xquatlo confirnenda ratetor in 
hanc 

J(4 -1- flxyJ + c«>j» + ^»Jf + M» = o, 

+ fr +<?* +« +*« 
+ « +fc -ti 

qua; eft arquitio ad Curvam tertii Generis cujusdelctiptioneProhlenu 
iolvetut. Defcribi autem poteft hxc Curva ìnveniendo e)us pun£la per 
Geometriam planam, propterea quod indeterminata quantitas x non nifi 
ad duas dimenlìones afcendit. 
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METHODUS 
DIFFERENTIALIS. 

R O P. I. 

l figura curvi/inea 'Alfiifa eompO' 

natur ex quantitate quavis data A. 

i!f quantitate indeterminata x, 

Ordinata conjlet ex dalis quotcunque 

quaatitatibus b, e, d, e, iste, in to- 

tìdem termittos hujus frogreffitmis 

Geometricte x, x', x\x\ isc. reffeSlive dudis, iSf ad 

Abfcifa puiiSa totidem data erigantur Otdinatim affli- 

cata ; dico quod Ordinatarum differentia frima dividi 

foffint per earum intervalla, <? differentiarum fic divi' 

A a faruig 
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METHODUS DIFFERENTIALIS 



farum differentitt dìvìéi fcffìnt per Ort/iftatamm bina'- 
Kum intervalla^ is' harum tfifferentìarum fic divifarurm 
di§erenti<x dividi foffint per Ordinatarum temarum io- 
tervalla^ Ù^ fic deinceps in ìnfinitum* 

Etenim fi pto Ablcìflx parte indeterminata n ponantur quancìutes- 
quxvis darxp, f, r, j, r, &c. fucceflive, & ad AbfcifTaTum fic datanim 
terminos erigantur Ordinata: *, $, y, J*, •, 8tc- Hat Abfciffx K Ordina* 
tSE fic Ordinaiarum dìfiferentia: divì^ per Ablcifljrum difièrencìas (quat. 
utiqu« funt Ordinatarunn intervalla) 8c quototum diffèreniìx dÌTÌCc per 
Ordinatatam alternarum dìfFerentias, 8c Gc deinceps, exhibentur pec 
Tabulam fequemem. 



Ablciirx 


Oidinaix 
^+ly + cp> + <j|» + «(.»=. 
^+»5-t-cg' + /}! + <f54 = « 
^ + ir + cr" + A-i + (T» = y 
A+lii+ct' + Jt> + ejt = J> 
J+U + it'+dt'+tt< = , 


DivifeDiffOid. 
P-ì) '-« 

j—r) « — » 

,_,) y-J. 

t—t) J'— • 


Quoti per divUìoliem prodenntes. 

l>-\-CXp+q + dxpp+pq + 57+ ixn'+p'q + p5' + Jl = { 
è + cX5+r + <JX}5 + 5' + T+ex5i + 5'r + 5r' + ri=, 
6+ cxr+ < + lix >T + r«+ « + exri + r'i + r.> + I" = 1 
i + cxi+> + Jxu+ Jt+/t + «Xi> + I't+ «=+<! = . 


q—) ,-> 
r—t) 8 — « 


e + Jx> + 5+r + expp + (»j + 55 + pr+ jr + rr = » 
e +dxq+r + i + eX55+5r +n'+}i + n + ji =,» 
e + ixr + • + « + ex rr+ ri + <» + rt + « + « = f 


p—i) K—l>. 
5—0 ^ — » 


ii + exj/ + 5 + r + «=5. 
J + eX5 + r+i + t = 1. 


il— S— » J«=». 1 



PROF. 
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RTETHOirUS DIFFERENTIALIS. 9,5 

P R O P. II. 

lif^em pofitii-, iy quoJ numerus terminorum b, e, d, 
e, isc fit finitust elico quocf Quotorum ultìmm aqualis 
erit ultimo terminorum b, e, d, e, <9'f. et quod fer Quotos 
reliquos Muntur termini reliqui b, e, d, e, iffc, et hìs 
t^atìs dabitur Lìnea Curva generis Paraàotìci quteper 
Ordinatarum omnium terminos tranfibìt. 

Etenim in Tabula fuperìore Qiiotus ultimus r aq ualis erat term ino ul- 
timo e. Et hic lerminus duftas in fummam daram j*4-g+r+ j, Scab- 
latus de Qjjoto g relinqu ìt termìnum penultimum rf. Et quantitates jam 
datx dxp-i- j + r-t" expp+pj + jj+fr + jr-t-rr, fi aufèrantur de 
Quoto A , relin quunt terminorum antep enultimum e. Et qtiantitates jam 
datx cxp + j + <fx0j-t-j?5-t-}ff+ «>'/'*+ PM+pJi-l-JS fi aufèrantur de 
Qpoto (, relinquunt termioum h. Et fimìli computo fi plures eflènt ter- 
mini, coUigerentur omnes per Qiiotomm Ordìnes totidem. Deìnde quan- 
titatesdatx ^-t-c()p + '^' + 7S fi fubducantur de Ordinata prima <&, re-- 
linquunt Ablciflac terminum primum /(. Et quantitas A-\-bx-^cx* 
+ rfjt» + p«* -f &c. eft Ordinata Curva:, generis Parabolici qui per Òrii- 
natarum omnium datarum terminos tranfibìt, exìltente Abfcifià << + x. 
Ex bis Propofitionibus qux lèquuntur facile colligi peflunt. . 

PRO P. III. 

Si Reda aliqua AAp /'» aquales quotcunque partes 
AA2, A2A3, A3A4, A4A5, tyc. diviJatitr, isr aJ 
funSla t/ivifionum erigimlttr faraUe/a AS, A2B2, A^RS, 
iS^c. Invenire curvam Geometricam geueùs Paraboliti qu<t 
fer omitium ereHarum terminos B.- B2, Bj, isn iranfibit^ 

Ereflarum AB, A2B2, A3B;, Kc. quire diiferentias Primas, b, h, 
^, &c. Secundas e, c2, f;, Scc. Tertias d, /fa, d^, &c. €c fic demceps 
nlquedum veQeiisaduUìDiamdifièientian), quxbicfìti. 

Tunt 
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Si< -METHÒDUS DIF-FERBNTIAI.1& 



t CI A3 

/ i2 b, 

S « cj A4 

» /2 Jl I* 

i g2 ti £4 As 
i> /; <t4 >t 

e$ c6 Ay 
dò bj 
CI A8 
M 
A9 



A I « Tuoc incipiendo ab altima dir- 

' . I t fereatia excerpe medias diffè- 

T ^»* tentìas in alternis Coiumms vd 

' Ordinibos differentiarum, & A- 



7 tithmética media intra doas me- 

4^ diasieliquarum, Ordine peigendo 

/ ulque ad Seriem prìmotam tee- 

-Ar tnincmun AB, A8B2, A3B3, ecc. 

fìnt bzc Jt,/,a>,if,a^,9,r,(, &CC 
— »^ quorum ulrimus fignifìcet airi- 

\ matn diflèrentiaoi ^ psnultlmas 

—^f medium Arithmetìcuminterduas 

\ penultimas diffcrentìas j ante- 

T penultimus mediam trium ante- 
_ \,^ penultimaiuan difieremiarum, QE 
fic deinceps ul^ue ad primam 
<]uod etit vel mediusterminorom A, A2,A3,8cc. vel Anthmeticus medi- 
US inter duos medios. Prìus aaidit ubi nnmerus terminonim A, Ai» A?, 
^Scc. eft impar^ poftorius ubi par. 

CAS, I. 

In Cafu priori, £t AsBj ifte medios terminos, hoc eft, AjB5 = t. 

fatfrj ^ , ,-*—«. iiii*— •-,—/. ^^^v fl=(t ^Ì^=r,i = <. 
-2 — 2 ^ i, C^ — fS, ■ ' ■ =n, 03 — 0, -^ Sio* " » a ' 

Et erefta Ordinarim applicata PO, die A5P = «i KdQCtermÌDOshujos 

Progreflìonis 

In fé coDtinuo \ 8c orientui temimi 

,> al-» a<-i* 3c;-)ii i^t g«-;r*t4»J jT-t^jt Ug'*-?^» g^ 
!• *■ "3*' tì • 24 • 120 • 720 * 5*^40 

per quos fi Krmiiii felici t, /, »i, ", o, p, 8rc. reflKaive multipUcennir, 
jggregammfaaoraml+«l+ ^+ ^» + ^^^ + ■ ' "]*^ ' - ^ f +&c 
erit longitudo Ordinarim applicane PO, 

CAS. IL 

In Cafu pofteriori, fìnt A464, A5B5 duo ffledii tcrmiaì, hoc eli, fi[ 
iiSllill' =*, *4 = t a^' = »i, ^3 = », « + .3 =0, /2 =1», tU3 = }, 

SJ=r. 
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M«THODUS DIFFERENTIAH5. py 

3C-6 =r. Et erefU Ordinatim applicata PQ, biftca A4Ay io O, & difto 
OP =«, due Terminos hujus Progreffionis 

« »<f'<'-^x ^x^x ^ x'-i=Vx^x'^, &c ir. fé conti- 
nuo i et orientar tenrnni i. «.*^, *^^. '^^^^- 8cc. per quos 
fi termini lèries i, 2, n, v, 0,p, 9, Sccrelpeflive multiplicentur^aggr^cum 

fkaomm t + «J + ^m + i^^ + '"^X"" " + ^^* "'' ^^S'"- 
do Ordinatim applicata FQ, 

Sed hic notandum eft quod intervalla AA2, A2A5, A?A4, 8cc hrc 
fìipponantur eflè unitates, 6c quod dìfièrentìx colligi dcbent auftrendo 
intèriores quantirates de fuperioribus, AsBz de AB, A^B^ de A2B2, 
fra de ^, ecc. et feciendout fint AB — A2B2 = fr, A2B2— A3B3 si-j, 
fr — b2=c^ 8cc. adeoque quando difièrentiac illz hoc modo prodeunt 
D^tivx figna earum mutancla iùnt, 

PROF. IV. 

Si reHa aliqua in partes quotcunque inaquaìes A A 2, 
A2A3, A3A4, A4A5, isrc.ttivUatur, <? at/puttCla divi- 
fumumerigantur parallela AB.AaBz, AjBj, isfc. lave 
nire Cmvam Gtometritam genetu Parabolici qux per 
omnium ereSarum terminos B, B2, Bji iSK. tranfibit. 

Santo punaa data B, B3, B;, B4, B;, B$, B7, He a ad Abfcillàiii 
qaamvis AA-j demìtte Otdinatas perpendìcularlter BA> B2A2, &c. 

Etfac41f;^ = *, "",-;'" = bi, 
«" - '»'' — H i 

A3** '^'' 

A5B5_-MBrf _ . 
AjAS ~ ">' 

-5 = *7. 






A3A3 

aIX? "4» 

AaB< - A7B7 _ t/ 
A»A7 ~* '^*'» 

- A7B7 - A8B8 _ 

D^i^de'i^^^, %:$ = «> ^ = cj.&c. -^-^^ 
TuncVg = i,^ = -f2. ?-^=rf,,6cc. 

Sic pagendam eft ad uhiniam diSèrentiam. 
Bb 
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^9 METHODUS DIFFERENTr ALTS' 

Dlfièrentiis fit 0Dl1e€bÌs & di?i(ìs per Intervia Ordimrìm applìcataram ; 
in alternis eaium Columnis five Seriebas vA Oidinibus excerpe tnedias, 
hopieodo ab ultima, &ìa leUquis Columnis excerpe m^ta Anthinecica 
iotei duas medias, pergendo ufque ad ièriem prìmorum terminorum, AB, 
A 2B2, &c. Sunto bzc k^ l, m, rr, o, jr, 9, r, &c. quorum uldmus ^roioufr 
fignìficet ultimam dìfierennam} penultimus medium Ariihmeticum inter 
duas penalrìmas i antepenultìmus medìam cttum antepeotiltìmarum, &c. 
Et ptimus k erix media Otdinarim applicata^ fi numeius datorum pcui<- 
Qorum eft impai -, vel medium' Anthoieiìcum iotec duas medias, fi. nu- 
verus eorum eft par, 

CAS. L 

In Cafu prioti^fit A4B4 ifta media Ordinatimapplicatajboc efi,fit A^B^=s^k^ 
^{^=ì, ci=m, ^-^P =«. n = o, ^-^=p, g^q. EiereaaOrdi. 
natim applicata PCI, & in Bafi AAy fumpto quovis pQn£toO, die 0P=;^ 
8c due in le gradatimi tertnìnos bujus Progreflìoais 



Oé.i K X - OAr i ^ _ ' 1m2 i OA6 ^ 



et Oftam Frogrelfionem ìBsm i vel quod petiode eft due tennioos bujos. 
FtagrcilÌQais ^_^ 

li X T—OA4 >« *— OAj X *— OA5 X*— OA2 X *— OA6 X I— Oa X i^-OA7 x &c. 

in & gradatim^ Se terminos exinde ottos^duc refpedire ìn termìnos hujus 

Ptogrellionis 

i,x- ^"*V°*' - «— *°*V°*' - *— *-2i^, &c. et orientur termini 

tntetmedit tota Progrefiìone exiftente 

i.x-QA4.x»- *^*V';**^'^" ;c + ^^^xOA4, ficc. 

Vel die OA = -, OA2 = /S, OA3 = y, OA4 = /, OA5 = t, 0A6 = C, 
OA7 = »:2Mi2*5=fl, SiiiSif = pt, 2iio*Z=A. Et ex Pìogreflione 

IX ^^^x7:=^x r^xitTg xT^x nrix J^ &c collige ter- 
minos quìbns multiplicatis {«r i. * — 6, *— ?c *— *, &c collige alios 
■ terminos intermedios, tota ftrie prode unte 

per cujus terminos multipll ca firies t, f, »>, « , 0, 8cc. Et aggregatum 
produéorum k + ^^ x Z + x* — ^:pì*+ Jfl x » + Ccc erit longitudo 
Ordioatim appUcatx PQ. 

CAS; 
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CAS. II. 

In Cafj pofteriori, fint A4B4, AjBj dui media Ordinatim applìcatìt. 

Et alternorum k, m, », y, 8^à CaefiRieotes ozientur ex niutttplìcstione 
teiminoium hujus Ptogrefllonis in fé 

iX*— OAV»-^À5)ti^-OA3xrI-K)A6xi-^OÌtix*--OA7X»^OAKr— OA8&C, 

Et idiqixmiai Coefficìentcs ex moltiplteationc boram per terminos hujiU 
Progtefiìonis 

tOA»tOA; iOkl*Ok6 jf tOAatOA? „ tPAtOAS -,. 

JC "^ „ f * ^^ ^ ~ V ' * - f •■ ^^ ^ ^ txC> 

Ho<:eft,eiiti+«— '.^iil2!i xl+»>— OA4+OA5» + OA4 x OA; x»,to. 

Ordinatim applicata PQ., 

TelPa=4+ * *i+ * x+ « XJW+ » x+ « x+ I xbSc. 

_fO»t _0*4 -.-OAf — OA4 — 0a< — fOAj 
— iOAf — {OA« . 

Sire die x--i2i^'=<r, ;;=c3;x:r=ti55 = ,, 

,KX-ÌSB^ = ., fX»-OA3X.-0A< = r, 

TX »— ^St^S«2 -.,^ TX»— OA2X« — 0^7 = ^, ■ 
,x» — ÌSil2il = x,»x»— OA X» — OA3=+, 
Et mtit+»/ + CTi + »« + '<!+'?+ •l + »'+4<=PCì. 

P R O P. V, 

Data aliquot terminìa ferìei cujufcwique ad dita intera 
valla diffofitis, ìmienire tetmnum qaemvii intermedi^ 
tao quamfrtximt. 

Ad te£hin pofitione datam erigaatur teiminì dati in dato angulo, ìntei- 
rolìtis datis mtervallis, & per eonim punSa extima, per Pn^Briones 
prxcedentes, ducatut linea Curva generis Pahibolià Has eMm contlngH 
cetminos omoes inteimedios per KàmL totatn^ 

PROBI 
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PROF. VI. 

'Figuram quamctmqueCurvilineam quadrare quamproxime, 
€ujus Ordinata aliquot iaveniri fojfum. 

• E>et terminos Ordinatarum docatnr li&ea Curva generis Parabolici ope 
Ptopofitionum pra:cedenrium. Hate enim figuram lennìnabit mix fempet 
quadrar! poteft, ei cujus Area a:quabitut Area: figurx propofitat quam- 
proume. 

■ S C ff L IV M. 

Utìles font hx PiopoEtiones ad Tabulas cooKrueDdas per Interpolatìo* 
nera Serierum, ut & ad folutìones Problematum qux a quadraturis Cur- 
varum depeodent, pracfertim fi Ordinatarum Interralla Se parva fiat Se 
squalia Inter iè, 8£ R^ulx computentur, & in ufum refèrventur pto dato 
quocunque numero Ordinatarum. Ut fi quatuor fint Ordinata ad zqualìa 
intervalla fitx, fit A fummaprimx Si quaitz, Bfumnu iècuodx & ter- 
tìx, 8: R intetvallum inter primam » quartam, & Ordinata nova in me- 
dio omnium erit 2^, Si Area tota inter primam & quartam erit ^ R. 

Et nota quod ubi Ordinatx ftaot ad xquales ab invicem difianttas, fa- 
mendo fummas Ordinatarum qox ab Ordinata media liinc inde xqualiter 
diftant, & duplum Ordinatx medìx, componltur Curva nova cujus Atea 
per pauciores Ordinatas determìnatur, 8c xqualis eft Arex Curvx priorìs 
quam invenire oportuìt. Oiiinetiam fi prò Otdìnaiis novis fumantut fum- 
ma Ordinata: prìmz & fecundx, et fumma tertix & quartx, et fumma 
quintx Se fextx, Se fic deìnceps ; vel fi fumantur fìimma trium prlmarum 
Ordinatarum» 8c fumma trium proximarum, Se fumma trium qux funt 
deinceps ì vel fi fumantur fummx quaternarum Ordinatarum, vd fummx 
quinarum : Area Curvx novx xqualis etit Arex Curvx primo prt^fiti. 
Et fic habitis Curvx quadrandx Ordinaiìs quotcunque quadratura gus ad 
Quadraturam Curvx altetìus per pauciores Ordinatas reducetur. 
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